ملست مص را حر الآعد اریت ینت - سوهاج 


انت أقوى من الجر 


حل معادلة من الدرجة الثانية في مجهول واحد 

حل معادلتين إحداهما من الدرجة الأولى والأخرى من الثانية صا ۸ 
ا حل البيانى للمعادكات 

أسئلة اختر على الوحدة الأولى 


مجال الدالة الكسرية 

احتزال الكسر الجبرى 

تساوى كسرين جبريين 

جمع وطرح الكسور الجبرية - 
ضرب وقسمة الكسور الجبرية --. 
المعكوس الضربى للكسر الجبرى 
أسئلة اختر على الوحدة الثانية 


مرلسة مص أي رالإعداديع ينه ) التحليل لتحلیل | جيم العف الثالمث الاعرادی 
التحليل بإخراء امامل المشترك 


٤ص‏ + ۲۶ = ؛ (ص + "5 ) 

س*-س = س (س۱-۲) 

۲س" + ٦س‏ = ٢س‏ (س' +”7) 

س۲ -س"۲ + س = س (س۲-س + )١‏ 
3-7 أعداد لها جذور تربيعية مثل: 
الفری دين مربعين ۷۱ء ۷ ٦٤۹ ۳٣ ۲۲٢٢٣٠٢‏ 

هو عبارة عن حدين لهما جذور تربيعية وبينهم ( - ) مثل : س۲ - ۲۵ ولو لقيت بينهم (+) ملوش تحليل 
تحليل الفرق بين مربعين = ( الأول - :|الٹانی ) (/الاول + م,|الثانى ) 
س' - ؛ = (س - )١‏ (س + ۲) هو س'-ه 
س۲ - ۱ = (س - ۱) (س + ۱) س'- ۱٦‏ = 


٤س'‏ - ۹ = (۲س - ۳) (۲س + ۲) ۳۱-۲ 


ص" - ۸۱ = (ص - )٩‏ (ص + )٩‏ 


الأعداد التي لها جذور تكعيبية مثل: 
ے-۔ ۱ء foe ٦٤‏ 


س" ١-‏ = (س - )١‏ (س۲ + س +۱) 


5 
س + ١‏ = (س + )١‏ (س' اس +۱) 


ليل المقدار الثلاثى البسیط س + ب س+ ی 


قاعدة الاشارات: إذا كانت إشارة الأخير (+) يبقى الإشارتين زی إشارة الأوسط 

إذا كانت إشارة الأخير ( - ) يبقى الإشارتين مختلفتين والرقم الأكبر ياخد إشارة الأوسط 
٭ س۲ +هس ٦+‏ = (س + ۲) (س + ”) © س۲+س +4 = 
س' - ٣س‏ +۲ = (س - ۲) (س - ۱) 
س' + س - ۱۲ = (س + ؛) (س - ۳) 


س' - ١٢س‏ - ۱۵ = (س - ۵) (س + ۳) 


سس ٩+‏ = 
س۲ + س ٦‏ 


سس +۱ 


مدمستمص اخ رجبدة .سومج | الوحدة الأولى : امعادکات | إعدلأخمودعوض حسن 


عدد الحلول <۱ , م.ح = ( (س.ص): اكتب أي 
م .ج - [ (س.ص) ) | معادلة من الاتنین £ 


الحل الجبری بطريقة الحذف 


© اجعل المعادلتین على الصورة 0= (الحد السطلق لوحده بعد - ) 

® خلی معاملات السینات متشابهة أو معاملات الصادات متشابهة (بضرب المعادلة كلها في رقم ) 

© اكتب المعادلتين في صورة أفقية تحت بعض (اتأكد ان السينات تحت بعض والصادات تحت بعض وهكذا ) 
© لو المتشابهين ليهم تفس الإَشَارَة اطوج المعادلتین ‏ ولو إشاراتهم مختلقة اجصع المعادلتين. 

© هات قيمة المجهول وعوّض عنها في أي معادلة هتجيلك قيمة المجهول التانى. 


الحل الجبری بطريقة التعويض 


© من إحدى المعادلتين هات قيمة ص بدلالة س أو قيمة س بدلالة ص 
<7»عوّض في المعادلة الثانية بالقيمة اللى جبتها 2 فك الأقواس واجمع المتشابه 
<> احسب قيمة المجهول وعوّض بيها في أي معادلة هتجيلك قيمة المجهول الثانى 

مثال على طريقة التعويض: حل المعادلتين س + ص = ٤‏ » س + ۷ص = ه 


]ص = ؛ -س بالتعویض في الثانية .. س + ۲  4(‏ س) = ه س + ۸ - ٢س‏ حاه 
دس -”# اس <۳ بالتعويض في الأولی ).۰ صء ١-۳ - ٤‏ ممرح- ((0۱۰۳) 


محمود عوض 
معلم أول رياضيات 


أوجد مجموعة حل المعادلتين : 
س اص = ۳ . س + ۲ص = ٤‏ 
بضرب المعادلة الأولى × ۲ 
٦ ۲٠-۳‏ 
7 بالجمع 
س + "ص ٤‏ 
هس = ۱۰ 
بالتعویض في المعادلة الثانية 
کڪ هر 
۲+ ۲ص ٤=‏ ہے ٢ص‏ = ۲ حه ص = ۱ 
۱۰۱۶ 


إعراد | معمود عوض جس 


آوجد مجموعة حل المعادلتین : 
۲س + ۶ص ۶ :۰۲ س ۲ص +۲ - 
| الاک ] نظبط شكل المعادلة الثانية : س - ۲ص 2 -۲ 
بضرب المعادلة الثانية × ۳ 
لاسن - ٦ص‏ = ر 
"سل + ٤ص‏ = ۲4 
سداس سے6 
7 بالتعويض في المعادلة الثانية 
- ۳۸۲ +۲ 2 ہے س٤۰‏ [س < 6 


))۳ ۰*((<۶ ۰ ۵ 


نفس الكلام ال “2 تاد الكلام اتصامل مع الأرقام من 


أوجد قيمتى أ .ب علمّا بأن (۰۳ -۱) حلا للمعادلتين: 


أس + ب ص ه = ٠‏ . “أس + ب ص = ۱۷ 


۱-۳) حل للمعادلة أ س + ب ص - 
نعوض عن س < ۳ » ص ١--‏ 


× لب ۱-۷ - 


ےھ ۲۶۳ -ب <ه 


ی ٩ب‏ ےہ 


لعأ مستطیل طوله يزيد عن عرضه بمقدار 4 سم ٠‏ 
فاذا كان محيط المستطیل ۲۸ سم فأوجد مساحته. 


نفرض أن الطول = س والعرض = 
×الطول يزيد عن العرض .. الطول - العرض ‏ الزيادة 
-ص < ۶ 
“٠‏ المحیط = ۲۸ ء :محیط المستطیل = ۲ (الطول+العرض) 
.. ۲ (س + ص )= ۲۸ بالقسة على ٢‏ 


مدرسة مصر اخير بسوهاج @ ندريبات 665 إعداد/ محمود عوض حسن 


أوجد في ح×ح مجموعة حل المعادلتين : أوجد في ح×ح مجموعة حل المعادلتين : 
س + ۲ص = ۷ ٠‏ س ص < ۳ ٣س‏ + ٤ص‏ - ۱۱ ۰ ۲س + ص ٤‏ = ۰ 


آوجد في ح×ح مجموعة حل المعادلتین : زاویتان حادتان في مثلث قانم الزاوية 
ص = ۱ ۲س ۰ س + ١ص‏ = ٥‏ الفرق بين قیاسیهما ۵۰ ۰ آوجد قیاسهما 
الدل_ 


جرب تحلها بالطريقتين (الحذف والتعويض) 


اعراد/ محمود عوض حسن 


هنستخدم القانون العام: 


اب ماب" - ٤‏ أج 


رگ 


خطوات حل ال : 
(۱) خلی المعادلة على الصورة أس + ب ص + ج = صفر (ودیهم كلهم قبل یساوی ) 


یعنی لو كانت کده : س۲ = دس + خلیها کده : س٢‏ -ه س ۳ < ٠‏ 


7> خد من العادلة قیم أ. ب . ج باشارتهم الوجودة فى العادلة 
یعنی لو المعادلة کده س۲ - هس -” < ۰ ییقی ۱ ۰ب <-ه ۰ج <-۳۲ 


۳> عوض في القانون العام عن قيم أ. ب . ج واحسب اللی تحت الجذر لحد ما یبقی رقم واحد بس 


زی کده ے ° ا اناده انق 
<> افصل الناتج مرة باد (+) ومرة بال( ) واحسب القيمتين بالآلة الحاسبة 
زی كده : س < معن ےو[ و ۳ = ر 
<م» اکتب الناجين في مجموعة الحل 


زی كده: م ح = ١,541‏ 
4 ۷۸27 +۶ 
6د در ےک 


ملاحظات 
: شایف - ب اللى فوق في القانون؟ دی معناها انك تعوض عن ب بس بإشارة مختلفة 
: شایف ۲ اللی في المقام ؟ شايفها؟ لا دی مفيهاش حاجة ‏ کویس انك شايفها 
: إذا كان المميز ب'- ٤أ‏ ج > صفر (موجب) فان المعادلة لها جذران 


وإذا کان ب" ٤أ‏ ج < صفر (سالب) فان المعادلة ليس لها حلول › أي م . ح = © 
وإذا كان ب" - ٤أ‏ ج = صفر فان المعادلة لها جذر واحد ( أو جذران متساويان) 


معلم اول رياضيات 


مرربة مقر الضير ال عرادية إعراد/ محمود عوض حسن 


باستخدام القانون العام أوجد مجموعة حل آوجد باستخدام القانون العام مجموعة حل المعادلة 
المعادلة الآتية في ح,:. “اس' .دس + ۱ < ره 


2 7 7 :۶ + ۱ < .۰ قربا الناتج قمين 0 بين 
مقربًا الناتج لاقرب زقمین اعشریین ہشیت و ماف و ات وت 


EROS 
x ی‎ 


۱٢۱ ٤ _ ۶ - ۱۱۱, ؛‎ 
۲ ۲ 5 
50 5 
TT ہر کے‎ 


اما س = 
یق س 2 ۳,۷۳ 


(9V ۰۳:۷۳ حے(‎ pe 


آوجد مجموعة حل المعادلة س (س -۱) = ٤‏ آوجد مجموعة حل المعادلة (ش - ۲)۳ - دس = ۰ 
باستخدام القانون العام مقربًا الناتج لثلائة آرقام مقربّا الناتج'لرّقمين عشریین 
الكل الأول لازم نضرب ال س في القوس - الأول لازم نفك القوس 
حمر ٦۔٦‏ 4 رج 
س۲ سے ٤‏ س۲ -س - 4 = ۰ اللاي کن ين 
س' - ١١س ٩+‏ < ۰ 


ب ± اب' - ؛ اج 


س = 


ن٤‎ 


کی 
۱۷۱+۱ 1 سی 
وى بآ او س < 


ے س = ۲,۵۱۲ سن 2 - ۱,۵۹۲ 


نم .جع [ ۲,۵۱۲ ۰ ۱,۵۱۲ ] مرح < [ ۱۰:۱۱ ۰ ۱:۸۹ 


مدرسة مصر الخير ۱ عدادية @ تدريبات 6 إعداد / محمود عوض حسن 


اوجد مجموعة حل المعادلة اس" - ٥س‏ +۱ < ٠‏ آوجد مجموعة حل المعادلة س" -س = ٤‏ 


باستخدام القانون العام مقربًا الناتج لرقم عشری واحد باستخدام القانون العام مقربًا النائج لرقم عشری واحد 


ة : اوعی تنسی تنقل ال ٤‏ قبل = بإشارة مخالفة... 


أوجد مجموعة حل المعادلة ۷س۲ < ٤س‏ -۱ 
باستخدام القانون العام مقربًا الناتج لرقمين عشریین 


حل معادلتين إحداهما من الدرجة الأولى والأخرى من الثانية 


ابدأ بمعادلة الدرجة الأولى وهات قيمة ص بدلالة س أو قيمة س بدلالة ص 
عوّض في معادلة الدرجة الثانية عن القيمة اللى انت جبتها 

فك الأقواس 

جمع المتشابه ( وخلى المعادلة - ۰) 

التحليل (ولو لقيت رقم عامل مشترك اقسم عليه قبل التحليل) 

إما- أو ( وهات قيمتين للمجهول ) 

عوض عن القيمتين في معادلة الدرجة الأولى وهات قيمتين للمجهول التانى 


محمود عوض 
معلم أول رياضيات 


رو -س (س -۳)< -س۲+ س 


4 -ص (۱ + ۲ص) = 


ل1 ۱+ ۲ص + ص' + ص۲۵۲ 
۱ + ؛ص + ١‏ ص' اص ۲ص" = 


ص! + ۰ص +۱۰۰۱ د ۶ص 


۲ 


ملحوظة : س ص = ٩‏ هي معادلة من الارجة الثانية ولیست من الدرجة الأوك 


من معادلة الدرجة الأولى : س = ۱+ ص 
بالتعويض عن س = (۱+ ص) في معادلة الدرجة الثانية 
(۱ + ص)' + ص' - ۲١‏ نفك الاقواس 

۱ ١ص‏ + ص! + ص۲ ٠ = ۲١‏ نجمع المتشابه 
٢١ص'‏ + ١٢ص‏ - ۲4 = ۰ بالقسمة على ۲ 
ص ۲ + ص ۱۲ = ٠‏ بالتعلیل 
(ص + ؛) (ص - ") = ۰ 


٤ = س‎ .. 


] ۳۰۰-۰۳۵۱۰ 


آوجد مجموعة حل المعادلتین : 
س - ۲ص د ۱= ۰ ۰ س۲-س‌ ص = ٠‏ 
من معادلة الدرجة الأولی : س = ۱ + ۲ص 
بالتعویض عن س = (۱+ ۲ص) في معادلة الدرجة الثانية 


(۱ + اص)" -ص (۱ + ص) = ٠١‏ نفك الأقواس 
١‏ + ؛ص + ص' -ص - ١‏ ص' = ۰ نجع التشابه 


اص" + ۲ص + ۱= ۰ بالتحليل 
(ص + ۱) (۲اص +۱) = ۰ 


۱۰ 
) ۲۰۰۰-۰۱ 


اعداد/ محمود عوض حسن 


آوجد في ح" مجموعة حل المعادلتین : 
س ص = طفر ٠‏ س' + س ص + ص" = ۲۷ 
من معادلة الدرجة الاولی : س = ص 
بالتعويض عن س = ص فی معادلة الدرجة الثانية 
ل كل قن ۳۳ نجمع المتشابه 
۲ - ۲۷ ۲ص ' - ۲۷ = ۰ بالقسمة على ۳ 
ص۲٩‏ 2 ۰ بالتحلیل 


ص۱+) (ص - ۳) = ۰ 


أو ص - ۳ < ۰ 
.. ص = ۳ 


.۰ سا ۰25 
.. س = -۳ 


0 76 


من معادلة الدرجة الأولى : س = ص+۱۰ 
بالتعویض عن س = (ص+۱۰) في معادلة الدرجة الثانية 
.. (ص+١٠)"‏ - ١ص‏ (ص+۱۰) + ص'= 5۲ 
۲ + ۲۰۱ص + ۰ - ۶ص ۰-۲ ۶ص + ص" ۲= ۰ 
بالقسمة على -۲ 
ص۲ +۱۰ص - ۲۶ = ٠‏ 


(ص + ۱۲) (ص - ۲) = ۰ 


-۲اص۲ ١٣ص‏ + 48 = , 


.. س = -۲ 


0۲۰۱۲۰۱۲-۰۲3 (2.۵ 


مدرسة مصر ایر ۱ عدادية @ ندريباتك رم اعداد/محمود عوض حسن 


آوجد في ح × ح مجموعة حل المعادلتین اکامستظیل محیطه ۶اسم ومساحته ۱۲ سم۲ 
م ۲ ۲ ۱۳ 
ص - س = ۲ » س +ص -س ص = أوجد كلا من بعديه 
نفرض أن بُعدا المستطيل هما س » ص 
.. محيط المستطيل = ۲(الطول + العرض) 
١١ ..‏ > ۲(س +ص) بالقسمة على ۲ 
س + ص = ۷ ومنها ص = ۷ -س 
٠٠‏ مساحة المستطيل = الطول×العرض .. س ص = ۱۲ 
بالتعویض عن ص = ۷ - س فی المعادلة س ص= ۱۲ 
س (/ادس)-<؟١‏ ۷س داس" -؟١‏ 


۷س -س"۲- ٠= ١۲‏ ترتب ونغير إشارة الكل 


س۲ -۷س + ٠١-1١15‏ (س-4)(س-") = ۰ 
اما س< ٤‏ .. ص 7-2 4 دم 
۱ : 0 كه 


.ما ص- ۷ے ٤-۳‏ 


م .2 )+=( + (4۰۱)) .. بعدا المستطيل هما ٣‏ سم › سم 


أوجد في ح×ح مجموعة حل المعادلتين : 


أوجد في ح×ح مجموعة حل المعادلتين : 
س +ص ٥=‏ » س' + س ص ح٥۱‏ 


ص -س =۲ ۰ س + س ص 4 = 


مدربة مقر الخير العدادية إعداد/ محمود عوض حسن 


الحل البيانى للمعادلات 


|| ارسم الشكل البيانى للدالة : د(س) = س' - ارسم الشكل البيانى للدالة 


في الفترة [-۳ ۰ ۳] د(س) = ٦س‏ -س' -۹ في الفترة [۰۰ 5] 
ومن الرسم آوجد مجموعة حل المعادلة س۲ - ۱ 2 ۰ ومن الرسم آوجد مجموعة حل المعادلة د(س) = ۰ 


5۶ 


نفس خطوات مَیلالدالة التريعية 


1 محمود عوض 


معلم اول رياضيات ‏ ۶ 
آوجد في ح × ح مجموعة حل المعادلتین بيانيا : 
یی شا ملاحظات عل ا حل الببانی 
# مجموعة حل معادلة من الدرجة الثانية بيانيا هي : 
قيم س التى يقطعها المنحنى من محور السينات 
© إذا لم يقطع المنحنى محور السينات فان م . ح = © 


# مجموعة حل معادلتين من الدرجة الأولى بيانيا هي: 
نقطة تقاطع ١‏ المستقيمين 
© إذا توازی المستقيمان فان م . ح = 0 
1 © إذا انطبق المستقيمان فإن مجموعة الحل هي: 
زرف ؛)) 1 ( (س ۰ ص) : واكتب أي معادلة من الاتنين ) 


مدرسة مصر اير بجهينة اعداد/ محمود عوض حسن 


اسه اخير على الو حدة الاولی 


اختر الإجابت الصحیحن من بین الا جابات المعطأة: 
¥ نقطة تقاطع | لمستقیمان ص <۲ ۰ س +ص = ٦‏ هي 
) 9<( ب) (۰۲+) ج) (۲۰۶) د) (۲۰۲) 


8 مجموعة حل المعادلتین س - اص = ۱ »> “اس + ص = ۱۰ هي 
) [(۲۰)) ب) {CN}‏ ج) ((۰۱)) 


ج) ۲ 


1 کت نا ج- 
> ں 2 2 : عدد الحلول = صفر أى :مرح - © 


جم 


:۱ كان للمعادلتين س + ٤ص‏ ۰۷ “اس + ك ص = ۲۱ عدد لا نهاني من الحلول فان ك = 
(i‏ 3 ب) ۷ ج) ۱۲ د) ۲۱ 
١‏ 


ل ۱ ١‏ 
الحل ۰ + للمعادلتين عدد لا نهاني من الحلول  .‏ |, >< ى, => م = (مقص) مك سے ۱۲ 


48 إذا كان للمعادلتين س + ۲١ص‏ = ۰۱ ۲س + ك ص = ۲ حل وحید فان ك لا یمکن أن تساوی 
ب) ۲ جا ۴ د ٤‏ 
أو _ بم ۱ ۲ 5 
الحل ہے ٭ +3 (مقص) ٠‏ للمعادلتين حل وحيد .. ك لا يمكن أن تساوى ٤‏ 
RF‏ المستفیمان من :+ هصض صقن ۰ هن کت 
أ) الربع الأول ب) الربع الثانی 


إا مجموعة حل المعادلتین س -ص = ۰ . س ص - 4 هي 
) ((۰۰)) ب) ۲۵ -۳)) ج) {Te}‏ د) في عا ال 
الحل : من المعادلة الأولى: س = ص بالتعویض في الثانية ص۲٩‏ .. ص =± ۳ بالتعويض في س = ص 
عندما ص -۔٣‏ " س <-۳ ۰ عندماص =۳ سے٣‏ بمح<((۳۰۳(۰)۲-۰۳)) 


SERENE EE SERENE YY 
(0<) (+ (<) (o (د؛۲۰)‎ ) 


8 ذا كان المستقيمان س + ٣ص‏ = E ITE TET ٤‏ 
(i‏ ۲ ب) ۳ ج) 4 د) ۷ 


مدرسة مصر الخير الإعدادية إعداد / محمود عوض حسن 


520 الررس الأول : حل معاولتين من الدرجة الأول 


له أوجد نم مجموعة حل المعادلين س +۲ ص -م ۰ ٣۳س‏ +ص ٩-‏ 


لہ أوجد نی ح×ح مجموعة حل العادتن اس + ص <۱ .۰ س + اص = ۵ 
کالہ أوجد نی × ح مجموعة حل العادنین س = ص +4 ۰ ٣س‏ + اص - ۷ 
66 مستطیل طوله يزيد عن عرضه بقدار ۳ سم فذا کان حيطه ۲۷ سم فأوجد مساحته. 


8 أوجد بیانیا مجموعة حل العادتین ص = ۲س ٣‏ . س + ۲ص ٤=‏ 


1 أوحق باستخدام القانون العام مجموعة حل المعادلة س" - ٢س‏ - 3 = ٠‏ مقر النائج لرقم عشرى واحد . 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات ‏ ** 


الم 


FF‏ أوجد باستخدام القانون العام مجموعة حل المعادلة ٣س'‏ - ٦س‏ + ٩‏ = ۰ مقرہا اج لثلاثة أرقام عشرية 
1 ارسم الشكل البيانى للدالة د حیث ‏ د(س) = س' - ۲س + في الفترة [-4۰۲] 
ومن الرسم اوجد مجموعة حل العادلة س - اس - ) = ۰ 

() الدرسى الثالت : حل معادنتين إحداها من الدبحۃ الأول ولاخری من الثاني 
1۴ أوجد فی ح ×ح محموعة حل العادلین س - ص = ۷ » س' +ص' = ۲۰ 
1۴ أوجد نی ح × ح مجموعة حل المعادلين س + اص - 4 » س"+س ص + ص" = ۷ 
کلپ عددان مجموعهما ۹۰ وحاصل ضربھما ۲۰۰۰ أوجد العددين 
1 مستطيل بزید طوله عن عرضه بمقدار ۳ سم ومساحته ۲۸ سم" أوجد محیطه. 


BF:‏ مثلث قائم الزاوبة طول وثره ۱۲ سم ء محبطه ساوی ۳۰ سم أوجد طولى ضلعی القائىة 
00 


محمود عوض 
معلم أول رباضيات * 


و ع و الوحدة الڈ الثانية : الكسور 2 لجبرية إعداد/ محمود عوض حسن 


٭ لإيجاد أصفار الدالة نساوى الدالة بالصفر ونحل المعادلة 
مثال: إذا كانت د (س) = س" - ۹ فأوجد أصفار الدالة 


الحل: س؟ ۹ . اب خی .س = ۳4 .. ص(د)= ۰۳۲-۱ ۲] 


٭ لو كانت د (س) = صفر فان ص (د )- ح 
٭ أصفار الكسر الجبرى = أصفار البسط - أصفار المقام 
( يعنى اللی موجود في أصفار البسط ومش متكرر في أصفار المقام ) 


الدوال التي أصفارها - ه 


٭ (س' + عفریت) ملوش أصفار: زی س"+ ٤‏ أو س"+ ۳ وهکذا ص(د) = 0 
٭ في مجموع المكعبين والفرق بينهما : القوس الكبير ملوش أصفار ص(د) = © 
٭ لو كانت د(س) = أي عدد (ما عدا الصفر) زی د(س) - ۳ فان ص(د) - 4 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات 


تدسيب: أوجد جموعت أصفا سكلل من الد ال الات : 


إذا كانت د(س) = س" ‏ "اس" - ۷۵ 

فاثبت أن العدد ٥‏ أحد أصفار هذه الدالة 
:۰ (-۳۰۲) هي مجموعة أصفار الدالة بالتعويض في الدالة عن س - ٥‏ 
هی اق و سو کا د (۵) = ۲-۳۵ ۷۵-۲۵ 
.. أي قيمة من هذه القیم تجعل د (س) = ٠‏ سے ۷٢ _ ٠٥ -۱٢١‏ 

ے ۲۳ داح و = 


۹ +اے: ے أ< a‏ .+ د(ه) = ٠‏ . العدد ۵ آحد أصفار الدالة 


۱ 2 1 ۲ 8 7 _ د(س) 
دالة الكسر الجبرى : يرمز لھا بالرمز ن(س) أو ق(س) أو د(س) وهي دالة على صورة ن (س) - یا(ئن) 


+ 5 ٢س‏ 
مثل :ان (س) = م ۰ ن (س) > ہیں پچ د (س) = س 


٭ مجال الکسر الجبری = ح - أصفار المقام 
a‏ 
مثال : إذا كان ن (س) = بر فان مجالن <ح -(۳) 
© المجال المشترك لعدة كسور جبرية < ح - مجموعة أصفار المقامات 


١ ۲‏ س +۳ 
مثال: إذا کان ن(س) < من ١‏ 0 ن؛(س) = (س )٥-‏ (س +۷) 


فان المجال المشترك لكل من ن › ن = ح-}1<<-۷{ 
© ملحوظة : قبل إخراج المجال حلل المقام لو ليه تحليل . 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات 


تدرب ١‏ : عيّن مجالكل من الدوال الکسربة الآتية : 


٤س‏ ۹ س 


عدادية إعداد / محمود عوض حسن 


أمتلة وتدريبات على الأصفار والمجال | 
س - ۱ 


إذا كانت مجموعة أصفار الدالة 5 

و دا کان مجال الدالة ن(س) = سس 

د(س) = أ س" + ب س + ١١‏ هي ( ۰۳ ه) س" اس + ٩‏ 
فاوجد قيمة كل من أ » ب )٣۳(-‏ فاوجد قيمة أ 

» ۳+۱۹ ب +۱۵ = ٠‏ بالقسمة + ۳ 

۳+ ب عه ها .. أصفار المقام = ۳ 


ب د(۳) ده × المجال = ج -(۳) 


٥+ ۱۲١ „‏ ب +۱9 < ۰ بلقسة + ° بالتعویض عن س = ۳ ونساوی المقام بالصفر 


د(ه) ده 
+ ب<-۲ ے۲٢‏ 


٠ a‏ ۳۔٣‏ بے 
بحل المعادلتین بطریقة الحذف یدارا 
_ ۳ ا+ب>ے٥‏ ۳۸[ ۰ 
ماڪ _ ٣ے‏ ۱۸ 
اأ ل ماع 
ا ٩‏ 


بالتعویض في ۱ .. ۳ + ب = 


4 ۸ س + ۵ 
إذا کان مجال الدالة د(س) یا 


إذا كانت ( ٥‏ ء -۳) هي مجموعة أصفار الدالة 


د(س) = س" ۲ س + أ فاوجد قيمة أ هو ح- )۲-۰۲۱‏ فاوجد قیمة أ 


EOS 7 A ۳‏ 
ا كانت اة أصفار الدالة ن(س) ےک إذا كان مجال الدالة ن(س) < س + E‏ 
سن داب 
٤٠‏ ) ان (۵) = 
هی (ه ).و مجلها هوع۔(۴) ا 
فأوجد قيمتي کل من أ . ب 


س۲ ۱ 


اختصر لابسط صورة د(س) <س۲ + کی _2 


وم _(س -۱) (س + 
۵ (س) زس -۱) س +ه) 


المجال = ح - ( 5-۰۱ ) 


تن :۱ 
ن(س) <س چ ه 


٤-۲ 


1 ۷ و 2 
اختصر لابسط صورة ن(س) ۸-٢”‏ 


سسا محمود عوض 
معلم اول رياضيات ‏ ۶ 


2 ۷ 1 مس" اس + 
اختصر لابسط صورة ن(س) = ۲س۱۸-۲س 


إعداد / محمود عوض حسن 


لو عایز تعرف هل : ن, = ن, أم لا اتبع الآتى : 
اختص رک ل کسر لوحده بالحطوات الثلاثة (تَليل - مجال - حذف) 
ن سن إذا فی شرطان مھا وھا :© جال ن = مال ن, 9© ن(س) -ن(س) 


لولقيت مجال ن, = مجالن, نما ن,(س) 7 ن,(س) 
لولقيت ن,(س) ن,(س) ينما مجالن١‏ # مجال ن۲ 


بعد الاختصار النهاني 
فان ن, # ۳ 


فإن: ن, ٭ن, 


ولکن في حالة اختلاف المجالین یکون ن؛ = ن٠‏ في المجال المشترك فقط 


محمود عوضٰ 


0 
س 


۲ 


إذا كان ن ۔ کے 
(دا کان ن (س) KETE‏ 
۵( کر ن 
ں٣‏ (س $ 


اثبت آن: ن = ن» 


7 ہے ۱۳۳۹ سس" 
۵ سس س"'(س-١)‏ 
مجال ن, دح -۱۰۰) 
۱ 

تر < س - ١‏ 
س ۳+ س'+س _ س (س'+ س+) 

س“ س س (س" - ۱) 
_ے س (س"+ س+۱) 

س (س - )١‏ (س "+ س+۱) 


9 (س) 5 


مجال ن, دح -۱۰۰) 
۱ 


ن,(س) فی 


٭ن,(س) = ن,(س) ۰ مجال ن, = مجال نب 


ن = ۵ 


أوجد المجال المشترك الذى تتساوى فيه ن, ن, حيث: 


س۲ + س + ۱۲ س' ٢س-‏ ۳ 
ت:(ص) س۲ + هس + ۽ ن (س) سآ+ ٢س‏ +۱ 


_ س" + س + ۱۲ _ (س +٤٢)(س‏ -۲) 
۳(۵) س + دس + 7 (س +4) (س +1) 


مجال ن, = ح --۱-۰) 


ي (س 


۱ _ س' ٢۲س۔٣‏ لأس - ۳) (س + )١‏ 
ن«(س) - س'+ اس ١+‏ چیم (س + ۱) 
مجال ن, دح -( -۱) 


س - ۳ 
س + ۱ 


٭ن,(س) = ن,(س) بینما مجال ن, سح مجال ن, 
٭ ن = ن, في المجال المشترك ح - ( -؛ ۱-۰) 


ن,(س) = 


عرربة مق الخیر الإعرادية 


آوجد 


ن,(س)< 


إذا كان ن,(س) = 


520 تدريباتك 22 


کیا 
٢س‏ +۸ * 


المجال المشترك الذى تتساوى فيه الدالتان: 


س"+ ۹س + ۲۰ 
س" ١5‏ 


س + ه 


» ن,(س)- کی 


كس 


اعراد/ محمود عوض حسن 


س٢‎ س٦+‎ "س٢‎ 


إذا کنن( رن -۱) (س' +۳( ؛ن,(س) = 


بين إذا كان ن = ن؛ ام لا ؟ مع ذكر السبب 


س' ٤-‏ 
انا کان ن,(س) سس 


ال او ا E‏ ا اکا 
ن,(س) = REESE‏ اثبت أن: ن:(س) = ن:(س) 


لجميع قیم س التي تنتمى إلى المجال المشترك » وأوجد هذا المجال 


س' ٤‏ _ _(س +۲)(س -۲) 
س' + س ٦‏ (س +۳) (سن -۲) 


مجال ن, = ح -(-۲۰۲) ن( 


ن«(س) = 


۲ 


س" س' ٦س‏ _ س (س'۔ س -3) 
س" ۹س ۰ س(س'۔۹) 
_ س (س -۳)(س +۲) 
" س (س -۳) (س +۳) 


ن,(س) = 


+۲ 
مجال ن؛ دح -(-۳۰۰۰۳) ن(س) > سس چم 


٠‏ ن,(س) = ن,(س) بینما مجال ن, و مجال ن 


٭ ن:(س) = ن+(س) فقط في المجال المشترك 
ح-۳۲۰۰۲۱۲-۱) 


الحطوات ۲ اعداد/ محصود عوض 
ترتيب حدود المقادير (یعنی ٥١‏ -- ۱۳ س + ۲س" رتبه باشاراته وخليه كده ٢س'‏ - ۱۳س + )1١١‏ 

]| تحليل بسط ومقام کل کسر إن أمكن 

6۳ اخراج المجال المشترك ( ح - أصفار المقامات ) 

[[5]] حذف العوامل المتشابهة في كل کسر لوحده ( إوعى تحذف قوس من الكسر الأول مع قوس من الكسر التانى ) 

2 لقيت المقامات موحدة : خد مقام منهم وإجمع البسطين أو اطرحهم (حسب العملية) . 


27 ۳ س +۳ 
و 19 “مر ا لے ا 


زی کدہ : 
لو المقامات غير موحدة : وحد المقامات کالتالی : 
شوف إيه اللی موجود في مقام الأول ومش موجود في مقام التانی واضربه * الکسر التانی كله (بسط ومقام) 


وشوف إيه اللی موجود في مقام التانی ومش موجود في مقام الأول واضربه × الکسر التانی كله (بسط ومقام) 


۲ ۳+ س‎ 5 ١ 
)۳ - ا زی كد : س -۲ * (س -") (س -۲) هنضرب بسط ومقام الأول × اس‎ 


1 س (س - ۳) س +۳ 5 و 
هيبقى کد (س- ) (س-۳) * (س -۳)(س -۲) 2 70 
4 4 


1 س ۱ 
ات أو کده : سس + هنضرب بسط ومقام الأول × (س - ١‏ بسط ومفام التانى × (س +۱ 
3 سا > می ۱2 هنضرب بسط ومقام الأول × (س - ۱) وهنصرب بسط ومفام التانی × رس +۱) 


۹ ۲ س اس - ۱) س + ١‏ 
هيبقى كله : رس +) (س -) * (س -۸) س +۲) 
[[] اجمع المتشابه في البسط ولو نفع یتحلل حلله و ضع المقدار في ابسط صورة 


جس ان امن © هن ۷ _ هن - اشغ ے ن + نس ١‏ 
' (س-۲) (س-۳) | (س۔٢)(س- )۴‏ (س-۲)(س-۳) س۲ 
لو لقیت مقدار فيه حدین مطروحین ومش مرتب 
زی كده ‏ ۳ -س هنخلیه کده - (س - ۳) 
آوکده ۱ -س۲ هنخلیه کده (س۲ -۱) 


5 5 س-. * 
۵( رس »)تست س(س - 6) 


المجال = ح ۔(؛ “5 )٠‏ 69 


۱ 3 
ن(س) "س ٤‏ " س (س )٤-‏ 
نوحد المقامات : نضرب الكسر الأول × س 
ھا ال كك حم 
تا من Ee Ea‏ 


خد منهم مقام واطرح البسطين 


اعراد/ محمود عوض حسن 


أوجد 7 ایسمط كورة مبینا مخالها حیت؛ 


س٢+'س‎ 


س + ۳ 
ن(س) 3 س'-٤‏ ظط 


٦ + س٥ س'‎ 


5 _ س رس +۲) + س +۲ 
ن(س) - (س -۲) (س +۲) * (س -۲)(س -۲) 
المجال = ح ۳۱۲-۰۲ 68 


بن نب ی ق 
ن(س) - س -۲ * رس -۲) (س -۲) 
نوحد المقامات : نضرب الکسر الأول × (س -۲) 


س (س -۲) س +۲ 


۵ رس ۷)(س۔۴] * سے س 


اضرب س × القوس واجمع البسطین 


_ س' لاس + س +۲ _ س۲ ”اس + ۳ 
۵( 7 (س -۲) (س -۳) 7 (س -۲) س -۳) 


3 محمود عوض 
معلم اول رياضيات * 


: س' - اس +۱۲ س' - ٤س‏ -ه 
ن(س) = 


سے ٤س ٤+‏ * س" = ۷من ۱۰4 


2 _ (س۔٢)‏ (س )٦-‏ رس ه) (س )١٠+‏ 
۵( 7 ر[س-؟ )رس -۲) * (س-ه) (س -۲) 


المجال = ح -( 5۰۲) وچ 


بيرك ٦‏ 
ش لوا 


س +۱ 
ہیں -۲ 


ن(س) < 
س - ٦‏ + م۱3 
5 س-۲ 
اجمع الحدود المتشابهة اللى في البسط 


: س اه 
ن (س) = سن -؟ 


کا أوجد نرس في ابسط ضورة مبينا مجالها حيث: 


۲ 
س س 

و ہے کے ی کے 
ن(س) س ١‏ م + (س -۱) 
هنضرب السالب اللى قدام القوس × ال + بتاعت الجمع 
بس فی فا هن 
ن(س) س -۱ 7 س-١‏ 


خد بالك ان العملية اتحولت طرح 
المجال < ع - ۱ 68 


س تن -۱ 
تن -۱ 


ن(س) = 


© ہے © 
أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا المجال : 


٥ 1‏ 
مںں۔ و مہ در کے 


۵( سن۱-۲ اج 


آوجد ن(س) في أبسط صورة مبینا المجال: 1 آوجد ن(س) في أبسط صورة مبینا المجال: 


س۲+ ٢س ٤+‏ ۹ -س' س س + 4 
ن (س) = رڈ 


ن (س) = س" - ۸ TEES‏ س - 


ا 


مدرسة مصر الخير اللعدادية إعداد / محمود عوض حسن 


) جس ( متنساش العامل المشترك‎ E 
) خراج المجالالمشترك (ح - أصفار المقامين‎ < 
حذف العوامل المشتركة بين أي بسط وای مقام‎ < 


يعنى تقدر تحذف قوس من بسط الأول مع اللی شبهه في مقام التانى وهكذا و ده بينفع في الضرب ومش بينفع في الجمع 
9 ضرب البسط × البسط والمقام × المقام 


(س +۳) (س -۱) س + ١‏ 


آوجد ن (س) في ابسط صورة حیث ۵( _ س+۳ ۲-0 


: س' + ۲س - ۳ س +۱ 
00 سس +۳ ۲ س۲-۲ 


المجال = ح -(-۱۰۱-۰۳) ۰ ن (س) < ۱ 


٭ كل اللى هتعمله انك ول الفسمة إلى ضرب كالثالى : 
ال + خليها × سه وشقلب الكسر التانی سه وحل بخطوات الضرب عادى 
٭ ملحوظة : فيه اخثلاف صغم في مسائل القسمة ما تلذب الجال وهو : 


المجال في القسمة < ح - أصفار المقامين وأصفار بسط الثانى 


_ (س + ۳) (س - 
5 س + ۲ (س + ۱) (س - ۱) 


المجال = ح - ([-۲ ۰۱-۰ 9-۰۱ ) 


س + ه 


ن (س) = س + ۱ 


مدرسة مصر الخير الإعدادية 


أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث: 
س + ۳ 
س'+ ٢س‏ + 4 


مل- ۸ 
ن(س) = س'+ س - ٩‏ 


سس + ۳ 


(س- )١‏ رس "جكس + ؛) 5 
تن +۲ س ٤+‏ 


() (س-۲) رس جح 
المجال = ح - ۲ ۳۲-۰) 


ن(س) ۱ 


جا 


إذا كانت ن = 0 9 
إذا كانت ن(س) ھن + ٣ہیں‏ 4من 2 ٩‏ 
فاوجد ن(س) في أبسط صورة موضحا المجال 


٩ - ۶س‎ ۹" 


ت(ص) ‏ ہیں؟ + ۲س * ٣س‏ ۹ای ٥‏ 


(س-۳) (س+ )۳‏ (٢س‏ -۳)(اس +۳) 
۳(س۲+ ۲س -۱۵) 


ن(س) < س 9س+ ۳ 


_ (ت-۲) (س+۳) , (١س‏ -۳)(س-+۳) 
” س «#س+ م) * ۲ (س +5)(تسن-۳) 


۳ ۳ 
المجال دح -( ۰۵-۰۲-۰۰ ۲7۰۳ ) 


اس +۴) (١س‏ ۔٢)‏ 
ن(س) 7 س (س +م) 


4 9- س٦+'س٣‎ ۰ 


إعداد / معهوه عوض حسن 


آوجد ن(س) في أبسط صورة مبینا مجالها حیث: 
ش۱-۲ س + ۳ 
تن ما جهن ۱۵ 


س + ۳ 


(س.- )١‏ (تق "+ س +۱) ۰ 
سن + س ١+‏ 


)١ - سس‎ 


المجال = ح -(۱۰۰) 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات 


س'+ ٤س‏ +۳ س + ۳ 


وجد: ن(سس) ٠.‏ سں؟۔.۲۷.. * س + اس +۹ 


ثم أوجد ن(٢)‏ ء ن (-۲) إن أمكن 


+ )(س + 
(س) 7 زس - ")رس + ۲س )٩+‏ 


المجال = ح -( 3-2051 ) 


س + ١‏ 
ن(س) < س-م 


۱ + ۳ 
۲-2۲ = )(۵ 


ن (-۳) غير ممكنة لأن -39۳ للمجال 


هدربة مقر الخير الڑعدادیة 


أوجد ن(س) وعين مجالها حيث: 
س + ١‏ س'+ ٣س‏ -۱۰ 

س'-س -۲ 3 ۳س۲+ ١٦١س ٥+‏ 

ثوأوجد ن (:0) ٠‏ ن (د۱)_ ان أمكن 


33 
- 


ن(س)< 


77777 (س + 5) رس - ۲) 
۳ “ (س -۲)(س + )١‏ " (س + ) (٣س‏ +۱) 
المجال = ح -( ۲ ۱-۰ 9-۰ 
۱ 
ن (س) = ٣س‏ ۱ 
١‏ 
(٥‏ ».و = 
ن (-۱) غير ممكنة لأن -ا 9 للمجال 


أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث: 


۲٤+ س٤‎ ۳٦+ س'- ۲اس‎ 


ن (س) = س'-٦س‏ 5 ۳۹ اس" 


هنعمل إيه في المقدار ۳٦٣‏ -س' !1 


ےگ ٤‏ مس ہ+د) 
س شر 


المجال = ج - ( ۰ ۱ ) 3 


من > ) [ 


ن(س) " سس 


۲ اس 
ن (س) “سس 


جبے - الصف الثالث ال عرادى 


أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث: 


متنساش؛ ال + قنخلیہا × وقنشقلب الم التانی 


۹+ س٦‎ - 


ين" داسف فٹا 
سی 


ن(س) < من" ۹ 


_ تن -ه) من +۳) . (من -۳)(س -۲) 
۵( لے ہس میں (٢‏ 


المجال = ح -( 9۰۳-۰۳ ) 


ن(س) = 


أوجد ن (س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث : 
س۲-۲س + 3 
۱ -س!۲ 


س ۱۵ 


ن (س) > س'- ٦س‏ + ه 


-١‏ س" هنخليه - (س'-١)‏ ونحول الضرب لقسمة 
ند 2ا 


- اس +ه 
ن(س) = ہے 15 ۳ 


س ۱۵ 


(س -۶) (س ) 
۳ (س -9) 


_ (س -۲)(س ١‏ 7 
" -(س ۔ا) (س +۱) 


المجال = ج -(90۱-۰۱) 


(س -۲) (س -۱) 


۳(۵) 7 -_م رس + 


محمود عوض 


1 
معلم اول رياضيات ‏ ۶ 


@ تدرييات چچ أعداد امبو عض سن 


أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث: أوجد ن (س) في أبسط صورة مبينا المجال حيث: 


س' + س ٠ ١+‏ سا٦‏ ۔س ٣س 1١6‏ 4س + ۱۲ 


تا می پا و ن(س)- س +۳ * هس ۲۵ 


أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا المجال حيث : لا أوجد ن(س) في أبسط صورة مبينا مجالها حيث: 
س۲ + اس اس + ۲ 

س" -۲۷ س'+ ٣س ٩+‏ 
ثم آوجد ن (۲) ۰ ن (-۲) ان أمكن 


س'- ۲س__ . اس" ٣س‏ ن س) = 


ن (س) اس ادس ۔٦‏ > #4من۹-۲ 


# إذا رمزنا للكسر الجبرى بالرمز ن (س) 
© إذا کان ن (س) = 


© مجال ن = 


سی 


- أصفار البسط و المقام 


س۲ - ٩‏ 
إذا كان ن (س) = EE‏ 2711110111 


أوجد ن (س) في أبسط صورة مبيتا مجال ن (س) 
شقلبنا الكسر 


_ (س +۲)(س -) 
>_ (س +”)(س-”) 


المجال = ح -(-۰۳ ۰۳ ۲) 


حللنا 


مج 
اختصرنا 


ن"'(س) > بر 


س۲ - ۲ 
إذا كان ن (س) > میا اس چچ 


فأوجد: (۱) ن""(س) مبينا مجالها 


(۲) قيمة س اذا كان ان" (س) = ۳ 


_ (تن -۲)(س -۱) 
س (قن -۲) 


فان ن-'(س) = 


فان معکوسه الضربی یرمز له بالرمز ان" (س) 
س + ۳ 
س - ۱ 


من المثال اللی فات: مجال ن-'(س) = ح - (-۱۰۲] 


( شقلب الکسر يجيلك معکوسه ) 


س" + ٣س‏ 
HOSS‏ سح 
(س) س + ۲۷ 


آوجد ن-'(س) في أبسط صورة مبیثا مجال ن (س) 


س۲ - ٣س‏ 
اا کان ۵( “رس -؟)رس؟ چ 


فأوجد: (۱) ن"'(س) مبينا مجالها 
(۲) قيمة س إذا کان ن'(س) = ٣‏ 


استده اضر على الوحدة الثانية 


اخت الاجابت الصحيحة من بين الإجابات المعطأة : 
۱ مجموعة أصفار الدالة د(س) = س' + 4 في ح هي 
) [۲) ب) [ ۲-۰۲ ج) ع 
و مجموعة أصفار الدالة د: د (س) = -٣س‏ هی 
) 1.1 ب) [-۲) 


مجموعة أصفار الدالة د: د (س) = س (س' -۲س +۱) هی 
ج) ((۰۱:)) 
الحل: را ی وعدم ومسو ودج معو يجو هت خی تهج E‏ جو جد وم نجام ای 


پا ہہ ۲ د(س) = س"-م فان م = 


می مجال الدالة ن (س) = شک هو 
) ع۔(صفر) ب) ع- ج) ح-[صفر۱۰) د) ع-(-۱) 
کہ إذا كان ناس = علب ن«(س) < بر ی وکان المجال المشترك هو ح - (-۷۰۲) فان ك = 
(i‏ ۲ ب) ۷ ج) -۲ د) للا 


ا 
6[ إذا كانت ن (س) = جج 7 نے وکان ن:(س) = ن:(س) فان |= 
) ۱ ب) ۲ ج)_۳ د( 
ےر کر ہیں 
آ) ده ب) -۱ ج) 
۴ مجال المعكوس الضربى للدالة د(س) = ون 
امو ب) ج-(-۳۰۲) ج) ج۔(٢)‏ 


محمود عو ضٰ 
معلم اول رياضيات 


4 إذا كان للكسر الجبرى بے چو موس می 
) ۳ ب) o‏ 


إعدار / محمور عوض حسن 


8 (ذاکات ( ۲ ۱۲۰ هي مجموعة أصفار الدالة د(س ) = س۲ + م فاوخ قيمة م 

گل آرجد ابال للدزك لكل من : ۱۵ (س) > بن وس چچ ۰ نہ (س) = س سین 

7 إذآکان‌ جال لایر حيث دس) = س سم هو ج۔(٢)‏ فأوجد‌قیمت أ 
تساوى كسرين 


8 إذاكانت: ن س ې ù۰‏ إن ساس ين ما إذاكانت ن١‏ = ن أم لامع ذكر السبب 
8 إذاكانت: دص عق 1 (س) ن ی فاثبت أن ن دن؟ 

۲ س + ۱ 
8 أوجد ا ھال الل رك الل تساو ی نیہ الدلنان : ن ۱ (س) = ہی چ ۰ ن (س) = 


جمع 0طرح الكسور اجبریه 
5 5 ٣س‏ - ٦ ۲ ٤‏ 
6 أوجد ن(س) في سط صورة میا ا جال حیث: ن (س) = كت حر س 


1[ أوجد ن(س) في سط صورة مبينا ا جال حيث: ن (س) = 

9 أوجد ن(س) في أسط صورة مبينا الجال حيث: ف 
ضرت وفسمه 

و4 أوجد ز(س) في سط صورة مبينا لجال حيث: ن (س) - “نا 


10 وجد ن(س) في أسط صورة مبينا يسيع ن (س) < 


هن م 
۴ ذاکان ن (س) = ؟- ۾ س چ آوجد ن(س) في أسط صورة مبينا مجالما ثم احسب قيمة ن )١(‏ 


مي إذاكان ن(س) = + فارجد : ١)ن"(س)‏ مبیامجلها .۲ ن۲(۲) 


س۲ ۲۵ 


إل إذاكان ن(س) ے ج ۂآوجد : )١‏ ن"'(س) مبيئا مجالها ‏ 6 ن"'(ه) 
4 


۲ 


إذا کان أ ء ب حدثان من فضاء العینة فان : 


ل (أناب) - ل (أ)+ل(ب)-ل(1أ60ب) 


إذاكان أ » ب حدثان منافيان فان : 


ل (أناب) -ل(أ)+لرب) 


ملحوظة: امّی بطلب ل ( أ نا ب) «الطريقة اللفظية؟ 


لو قلك : أوجد احتمال وقوع الحدث أ أو ب 
أو قلك : أوجد احتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل 


إذاكات أ دب فان : ل ( أل ب) - ل ( ب ) الكبيرة 


مثال 


ہا ۱ ۲ ١‏ 
(ذا کان ل() = م ۰ ل(ب) = م ۰( ب) = و 
الحل : آوجد : ل (أ داب) 
ل ( لا ب) <ل () +ل (ب) - (اہب) 


۱ 


:۰ ۱ ۱ 
ل ( لاب)< + م - و بالآلة الحاسبة 


أ لاب [4۰۳۰۲۰۱) 


عدد عناصر أ راب 


ل ( دا ب) = العدد الکلی 


إذا کان أ » ب حدثان من فضاء العيئة فان : 


ل را ہ ب) دل (1) +ل (ب) -ل (أداب) 


إذاكان] » ب حدثان منتافیان فان : 
ل( ب) صفر ۱۰ ب - 0 


ملحوظة: امى يطلب ل ( أ ۸ ب) بالطرة اللفظية؟ 


لوقلك : أوجد احتمال وقوع الحدث أ و ب معا 


إذاكانت أ د ب فان : ل (01 ب) - ل (أ) الصغيرة 


مثال 
إذا کان ل(آ) = ۰:۲ ۰ ل(ب) = ٦ری‏ 
لزا دا ب) = ۰,۷ اوجد: ل( ہب 
الحل : 
ل ( 0 ب) دل (1) +ل (ب) -ل (ألاب) 


واج ی اس لا 


[) ب وس 1 
عدد عناصر أ )١‏ ب 


العدد الكلى 


١ 1 
۲ سا‎ 


ل ہ ب) = 


إغداد/ فحفؤد فويض مس 


027 0 کت 


إذا کان أ ء ب حدثان من فضاء العینة فإن : إذا کان أ ء ب حدثان من فضاء العینة فان : 


ل(1-ب) دل(1)-ل(آہب) ل( - -١‏ در 


ل (ب-) = ل رب)-ل(أمب) ل(أ)- -١‏ در 


القاعدة العامة : 


إذاكان أ ب حدثان منافيان فان : 
" 7 


ملحوظة: امتى يطلب ل ( أ بالطريقّة اللفظیة؟ 


ملحوظة: امئى يطلب ل (أ- ب) بالطريقة اللفظية؟ 


لوقالك : أوجد احتمال وقوع الحدث أ فقط ۳ ۱ 
۱ ۱ ۱ قالك : آوجد احتمال نهم وقوع الحدث أ 
أو قالك : احتمال وقوع الحدث أ وعدم وقوع الحدث ب وی مم سرت لدت 


لوعرفت الفرق والقاطع فان : 
ل(1) عل (1-ب ) + ل( ۸ ب) ال 
١ 7‏ 
إذاكان ل (أ) = م ۰ ل (ب) < س ۰ 


آوجد : )١‏ ل (1) )١‏ احتمال عدم وقوع الحدث ب 


1 3 ۱ ۲ ۱ 
إذا كان ۵() < ۲ ٠‏ ل(ب) < ۷ › ل( 0 ب) = و إلحل : 
۱ 


الحل : أوجد: لأ- ب) . ل (ب -) 6 درم -۱-درا) ١ء‏ 
ل (ا-ب) = ل (1) - (1 ب) = ۲) احتمال عدم وقوع الحدث ب : يقصد ب 


1 ۹ 
ل (ب -۱) دل (ب ) -ل (1) ب) = ل (ب/) ١-ل(ب)‏ <۱- پ = 


[-ب : هی العناصر الموجودة فی أ ومش موجودة فى ب 7 : 0 0 
از فى الفتامين الموجوزة فى ب رما مجرت قي 2 عقي كل ین الل اہ جا ظا ان 
-ب <۲۰۱) 3 اعری ۸) 
۲ ار 
ل (ا-ب = م ۵ء" 
ب =[ ۸۳۱ 


ب -4(<1) 
2 ور ۳ 
ل (ب - )2 و ل( )۶ و 


مدمرسۃ مصر ا یرا الاعداجیۃ 


]إذا کان أ ء ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية 
وكان ل(أ) = ٠,"‏ ء ل(ب) = ۰۰:۲ لرألاب) = ۰,۲ 
أوجد: ل(ألاب) ۰ ل(أ-ب) 


ل (ألاب) = ل (1) + ل (ب ) - ل( ۸ ب) 


= ره + اوہ رم ره 


ل( أب ) ل (1)-(01ب) 


سے ره اريك ره 


ا ذا كان أ ء ب حدئین من فضاء عينة لتجربة عشوائية 
وکان ل(أ)= ۰۰:۸ ل(ب)= ۰,۷ › ۱((۵آب)< ۰,1 
فأوجد: )١(‏ احتمال عدم وقوع الحدث أ 
(۲) احتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل 
احتمال عدم وقوع الحدث أ معناه د() 
۵( -در) 
ساد ۲2۰۱۱۸ 
احتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل معناه ل (أ را ب) 
ل (آ دا ب) = ل (1) + ل (ب) -(0 ب) 
هر رد ٦ے‏ له 


۰ صندوق یحتوی على ۱۲ كرة منها ٥‏ كرات زرقاء » 

٤‏ کرات حمراء وباقى الکرات بيضاء ۰ سحبت كرة عشوائيا 
فاحسب احتمال أن تكون الكرة : 

(0)زرقاء 


ت حمراء (۳)زرقاء أو حمراء 
العدد الكلى = ١١‏ 2 عدد الكرات البیضاء = ۳ 
عدد الكرات الزرقاء 


العدد الكلى 


8 عدد الكرات الزرقاء والبيضاء 
احتمال ليست حمراء - عد ا د 5 


احتمال أن تكون زرقاء = 


پا ۹ 
ا د 27 عدد الكرات الزرقاء والحمراء - 
احتمال زرقاء أو حمراءے سس کے << 


أمثلة محلولة 


إعد د / حمود عوض حسن 


[]إذا كان ١ء‏ ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوانية 
EE‏ انور 0 
وکان ۵()  <‏ ۰ ل(ب) < ۲ » درالاب) = ۸ 
آوجد : ل 063 ب) . ل (ب-) 


الحل ل((()ب) < ل (1) + ل (ب ) -ل را ںا ب) 
۱ ۱ 


۳ 8 
چو ۲ 


٤‏ إذا كان أ » ب حدئین متنافيين من تجربة عشوانية 
١ 1‏ ۷ 
وکان ل(أ)- 2 ۰ لد(لاج) < ۲۲ 
فأوجد ل رب ) 


٠ء‏ ب حدثان متنافیان ۰ ل(ا ۸ ب) = صفر 


“ل (أ ل ب) =ل (ا)+ل(ب) 


1 ی هل ۲ 
إذاكان ل (ا) -7 ۰ ل (ب) = 


ل لم ب) = فاوجد : للا اب ل(ا-ب) 


إعداد/ موو عوض حسن 


| إذا كان أ ء ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائیة 


۱ 2 ۱ 

وکان ل (ب) > ۰۲ ۵( داب) < ۲ 

فأوجد ل( أ ) إذا کان: (1) أ ء ب متنافیان 
ب دا 


أولاً :_اذا كان أ ء ب متنافيان : 
.ل (أ 0 ب) = صفر 


ل را ں ج) <ل () +ل رب ) 


ثانيا : إذا كانت ب دا : 


.. ل (أ ل ب) = ل (أ) الاتحاد = الكبيرة 


)١‏ 0(۵ ب) 
0 ۱۵-ب) 
۳) احتمال عدم وقوع الحدث أ 


۴ احتمال عدم وقوع أ یقصد به ل (1) 


2 
۱ مد جو عدد عناصره = ۳ 


إذا كان أ ء ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية 


وکان ل (1) < ٠,١‏ 4 لرآلاب) = ۰,۸ > ل(ب)- س 
فأوجد قيمة س إذا کان : (1) أء ب متنافیان 
٩ ©‏ 0۸۱ ب) < ۰,۱ 
آولاً :_اذا كان أے ب حدثان متنافیان : 
ل (أ 0 ب) = صفر 


ل أ دا ب) = ل (1) + ل (ب ) 


رم < ۰ ج+ل (ب ) 


ثانيا : إذاكان ل (1 0 ب) = ٠,١‏ 
| زا ں ب) <ل()+ل(رب)-لأمب | 
۸ے ۰,9 + ل(ب) ۰,۱ 


ل(ب) = ۸ہ دكن دأ 


ل (0 ب) ءل ( U‏ ب) 
ل (ب ۸ ج) 
ل (۱-ب) ۵۰ (ب) 


مدرسة مصر ایر الأإعدادية بسوهاج @ تدريبات 2 


أ »> ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية 

ور ۱ 

وکان لچ ل(ب) = ۰ 0(۵ب) = + 

آوجد : ل (أ ل ب) > لرآدب) 
ل (ب -) . (1) 


ا إذا كان أ ء ب حدئین من فضاء عينة لتجربة عشوانية 
وكان ل(أ) = کو ل(ب) = ٠,9‏ 
ءل (اں ب)= ,۰ 
أوجد : ل(اہب) ۰ ل(ب-آأ) 


اعداد/ محمود عوض حسن 


ب حدئین من فضاء عينة لتجربة عشوائية 
ا ا 
وكان ل (أ) = 7 ۰ ل( ب ) = م فأوجد ل لا ب) 


إذاكان: )ل (آ 0 ب) =2 ©۱ ب متنافیان 


[كأكيس به ٠١‏ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۲۰ 
. سحبت بطاقة عشوائيا . أوجد احتمال أن تكون 
البطاقة تحمل عددا : 

(۱)یقبل القسمة على ۳ و يقبل القسمة على ٥‏ 
(۲)یقبل القسمة على ۳ أو يقبل القسمة على ٥‏ 


اختر الإجابت الصحیحن من بین الإجابات المعطأة: 
4 إذا كان أ . ب حدثین متنافيين من فضاء العينة لتجربة عشوائیة فان ل (1 0 ب) = ........ 
أ) صفر ب) ۱ ج) ۰,۵ 
56 اذا كان ۰1 ب حدئین متنافيين فان 0۱ ب = 
)ا © ب) صفر 


ب) + : د) ۱ 


1 ذا کان ل (أ) عد() فان ل(أ)- .. 
أ) صفر ب) ۱ ج 6 
1 إذاكان أدب فان ل(ألاب) تساوی تست 
أ) صفر ب) ل(أ) ج د) ل (0۱ ب) 


1 إذا كان أ ء ب حدثين متنافيين وکان ل (1أ) = 


... فان احتمال عدم وقوعه یساوی‎ ۷6٦٦ إذا كان احتمال وقوع الحدث  هو‎ YF 
١ 
ب) پچ ج) فك‎ ۰:۳5 (i 


............... إذا كان احتمال وقوع الحدث أ هو ۷۰م فان احتمال عدم وقوعه هق‎ YY 
۱ ۹ 
ب) ۲ ج) چ‎ 
إذا القیت قطعة نقود مرة واحدة فان احتمال ظهور صورة أو كتابة یساوی‎ 6 
%۰ جا‎ ٩6۲۵ أ) صفرم٩ ب)‎ 


04 إذا آلقی حجر نرد مرة واحدة فان احتمال ظهور عدد زوجی وظهور عدد فردی یساوی 
3 7 
أ) صفر ب) ۲ ج) ۽ د( 
11 إذا ألقى حجر نرد مرة واحدة فان احتمال ظهور عدد أكبر من ٤‏ يساوى .. 
۱ ۲ 1 
أ) صفر 1 ج) م 


0 


مدرسة مصر الخير الإعدادية بسوھاۓ 7 إعداد/ محمود عوض حسن 


إذا كانت النسبة دين ن ۲۷:۱ فان السا مساحنهما کے 
6[ إذاكات بة بین محیطی مرعین ان بة بین مساحنیهما 
۳ 
لله المکوس ای الكسر ب هو 
6ل إذاكان س عددا سالبا فان أكبر الأعداد اثالية هو 


أ) ۳ + س ب) ۲س د د) — 
س 


1 إذاكان ( ۰٥‏ س۷ )=( ص +۰۱ ٥‏ ) فان س + ص = 5+۴ 


1۴ الدالة د حيث د(س) = س" + س“ دام رة حدود من الدرحة 


َلك إذا كان منحنى الدالة د حيث دس) سا عر بالنقطة (۰۰۱) فان أت 


1 + م ے =٣‏ 
۳ :۳۰۰۲ = ۸+ 
0 جموعة حل المعادلة س" + ٠-4‏ فح هي 


گل ذا کات س" ص" = ۸۱ ف 
1 [9۰۱] لآا]-ى ۲ ] 


اتھت الملكرة مع قنياتى للجمیعبتوفیق »» حمور عوض حسن 


مل ستمص را لعل ارد مين - سوهاج 


الصف الثالث الإعدادى 


سس ۰ 


مهمون عو ض 1 


تلم آول میاضیات 


آاستعدوا للمغامرة 


۱ 
۱ 
1 
1 


:. (ب س)۲ = (ب م۲6 - (م س)۲ 
ے ۱۱-۹-۲۵ . بسح سم 


۱ ' إذا وجد توازی حرف 7 فان 
الزاويقان المتبادلتان متساویتان 


0 
مو 4 
أب |/جد 

5 نے 
د 


> ق (ب) = ق (ج) بالتبادل 


٭ زاويتان متبادلتان متساويتان 
٭ زاويتان متناظرتان متساويتان 
٭ زاويتان متداخلتان متكاملتان 


'طول الضلح المقابل للزاوية ۳۰ ! | اذا کان طول الم عد ۱ 


لو عرفت ۳ زوایا 
تقر رتجيب الرابعد 


e ej a 


<ق( : دق () 


^ 
ق (ب) = ٩۵‏ 
عق (م) 2 2۱۳۰-۱۸۰ ۵۰ 


ب د | الوتر اج 
أب × ب ج 
٭ت.٘.ْ ا 
إ إذا وجد توازی حرف لا فإن 
|الراويقان التدا خلتان منکاملتان 


ہ‫ ^ 
ق (ب) = ق (س) 


٠‏ ق (ج) =ق (ط) بالتناظر 


ضلعان والزاوية المحصورة بينهما | أضلاعه متساوية في الطول ‏ ۸ 
زاويتان والضلع المرسوم بينهن | زداياه متساوية في القياس ۶ 


وتر اگ 2 المثلث القائم) 1 
۱ 


إعداد | محمود عوض ‏ 


نصف القطر : دو قطعة مستقيمة طرفاها مرکز الدائرة وأى نقطة على الدائرة 


۱ الوقر : هوقطعة مستقيمة طرفاها أي نقطتين على الدائرة 


القطر ‏ : هووتر مار بمرکز الداثرة. وهو آطول الأوتار طولا 


مور التمائل : هو الستقیم الار بمرکز الدائرة. 
الدائرة لها عدد لا نهاني من محاور التماثل 
عدد محاور تماثل نصف أو ربع أو ثلث الدائرة مجور واحد 


الفرق بين الدائرة وسطلح الدائرة 
الدائرة سطح الدائرة 


الخط الأسود المرسوم ده هو الدائرة ٠‏ هو الخط الأسود + الجزء المظلل 


آب 5 الاثرةم ۰1 ب) 


الدائرة = أب 


الدائرتان امتطابقتان : هما دائرتان أنصاف أقطارهما متساوية في الطول. 


إذا كانت م ء ن دائرتان متطابقتان فان م أ=ن ب 


1 ب 

. القوس : هو جزء من خط الدائرة ےہ 
۱ یں e‏ هی 
۱ من أ إلى ب يسمى قوس ويكتب : أب < لت 2 

ن ب إلى ج یسمی قوس ویکتب : ب ج وڪي ا 

0 لی ج یسمی قوس وا پا i‏ ۳ 

من أ إلى ج یسمی قوس ویکتب : أج أو آب ج ی 

جہ 

مساحة الدائرة = ١‏ نق' محیط الدائرة = ۲ 7 نق 
| 56 0 پس 1 
۱ طول نصف الدائرة = X‏ نق 9 طول ريح الدائرة = +7 نق 


إعداد / محمود عوض 


المستقيم الار ہمرکز الدائرة ۱ المستقيم المار بمرکز الدائرة 


أنصاف الأقطار في الدائرۃ یا وب 1 ۱ 
الوا حدة متساوية في الطول ڪي وم | | وعموديا على أي وتر فيها 


يكون عمودیا على هذا الوتر ۱ ينصف هذا الوتر 


ا ب ۱ : ۱ 
+ مأءمب انصاف اقطار 2 ! .. د منتصف الوتر أ ب ۱ در أب ۱ 
.مأ = مب م‌ددآب .. د منتصف أب . ۱دعدب | 


۱ 2 ! فإذاكان أب = ۸سم فان أد= ۶سم | 


5 ۸^ ^ 
ای ان :ق (1) عق (ب) | دق (م ام ×۹۰ 


5 


أوجد ق أب 3 7 3 
۱ الحل : 20 ا العل : ۱ 9 
ام أ = م ب أنصاف أقطار 0 > چ سف او مج راب 
۱ پا کے ےہا 1 ۳۹ أ) ع ٩۰‏ 
تق(ا)عق(ج) ٢‏ مق 0 
A |‏ سے یل إق (م اج ٠٤ -)۹+٥٥(-۱۸۰‏ 
۴ 1 


أب = ۸ سم أوجد مب 


قو معا آب »اج 
^ ۵ 
ق( )= ۱۲۰ 
Natoma das‏ 


ماپ 
دق (م 3 |) = °٩۰‏ 


:. ه منتصف أ جر 


د منتصف أ ب 
مھ اآجہ 
دق (م ۹۰-62" 


قياسات زوایا الشكل الرباعى = ۶۳٣٣‏ 


ق (د ته = ۳۹۰( ۹۰+ ۹۰+ ۱۲۰) او 


ق (ص مس) = ٦۰‏ بالتقابل بالرأس 


م ص = م س (أنصاف أقطار) 
5 ۳ ہ۸ ° 
ق (م ص س) = ق (م س ص) = ٠۰‏ 
۸ س ص م متساوی الاضلاع 


۱ فى الشکل المتابل : 


1۳ ولك ای ام 
أ وتسيقع بام 
م متتسيقع مه 


اثبت أن دم 1 جام 


في 4 ام ج : ۲ 


دق (مآج) <ق (مج) 11 


#مأدمج ( انصاف أقطار ) 


+ ق (مأج) -ق (ب اج ) سه( امعطی 


من ! ۲ ينتج أن: 


۸ ^ 
ق (م ج أ) حق (بأج) _ 
أب // جم 


۰ د منتصف أب .مد 1أب 


#أب/جام | دتم اجام 


(جمیع زواياه ۰ ) 


٭ س ص // ب ج 


اعداد / مصود عوض ضس | 
؟ | فى الشكل افقبن ۱ 
م دائرة طول نصف قطرها ۳ ۱سم 


ج منتصف أب ا ب 


ہے نشج 8 
دق (م ج) < ٩۰‏ 
.. أج< ۱۲سم 


ج منتصف أ ب .مجراب 
أب = ۲۶ سم 
۸م جأ القائم : بت فيثاغورث 
+ (م ج)۲ <(۲)۱۳ -(۲)۱۲ = 2۱4۶-۱۹٩‏ ۲۵ 
...مجع ۵ سم ۰ ٣مد‏ = ۱۳سم 
جد = ۸29-۱۳ سم 


۱ 
٠‏ مساحة المثلث = م طول القاعدة × الارتفاع 


کے ۱ 
.. مساحة ۸ أد ب < 7 ۷6 ۸ سے ٦‏ سم" 


مس لاب م ص 1 اج 
005س 
کٹ یس 5 
o (DE‏ 


ق ()ء۱۸۰۸-(۷۰ب+ )وه 
مس آب .س منتصف أب 
ق راج 


( قطعة واصلة بين منتصفى ضلعين) 


.. ص منتصف | ج 


Ror 5 A; 5‏ 
..ق(أس ص) = ۰۷۰ ق(ايص س) = ٩۰‏ بالتناظر 
ہ۸ 3 
.دق (م س ص) 9699© ۷ = .۲ 
» ق(مص س) - 23٠‏ ۵۰ 2 9 4 


۳ فی ۸ س م ص : 
ق (س م ص) = ۱۸۰ -(۲۰ + 4۰) = ناو 


دائرتان متحدتا المركز م 
أب وتر في الدائرة الكبرى 
يقطع الصغرى في ج › د 


اثبت أن : أ ج = ب د 


ج د قطر في الدائرة م أب ج ۸ مرسوم داخل دائرة 


مھ 1 أب مد 1 باجم راج 
قرأمه = ٣۰‏ اثبت أن: )١‏ هد // أب 
أب = ۱۰ سم 

أوجد طول جا هد 


أوضاع نقطة بالنسبة لدائرة 


ا ایا فان النقطة | تقع : , 


٦‏ و و 


۱ إذا كان : مأ > نق إذا كان : مأ - نق إذا كان : مأ < نق إذا كان : 


أوضاع مستقیم بالنسبة لدائرة 


ا بال ت الاك ہے 


09۲7 


۱ 
۱ 
۱ إذا كان : مأ > نق ۱ إذا كان : مأ = نق إذا كان : مأ < نق 
۱ ل 0 الدائرةم= فإ ل ١‏ الدائرةم= رن ۳ ۱ 
| ل 0 سطحم< فإ ال 0سطحم <(۱) | ل 0سطحم 2 سط 
۱ 
| : 
ا تدريع 
إذا كانت م دائرة طول قطرها ۸ سم › والمستقیم ل يبعد عن مركزها ٤‏ سم فان المستقیم ل يكون وو و 
إذا كانت م دائرة طول نصف قطرها ۳ سم ء أ نقطة في المستوى بحيث مأ > ٤‏ سم فان تقع يووا الذائزة 
إذا كانت م دائرة طول نصف قطرها ۷ سم . والمستقيم ل مماس : فان المستقيم ل يبعد عن مركزها 0270 


الماس عمودى على نصف القطر | 
المرسوم من نقطة التماس 


لإثبات أن المستقيم مماس 
هنثبت ان الزاوية اللى بينه وبين نصف القطر قياسها ٩۰‏ 


ا اب من ۰ اتصف قطر 


.مألاب 
27 : 
ق (م آب) < ê ٩۰‏ 
تحریب 
في الشکل المقابل : 
تا 
أ ب مماس للدائرة 
آوجد ق (ب) 0 5 


س00 عند د 
ه منتصف ب ج 
808 


أو جد ق دم ه) 


| الحل | 
ه 
د مماس 


۳ 
دق م2 = °۹۰ 


دق (م هی = ۹۰" 


۳۹ ك8 


دم ها جب 


۶۳٣٣ - مجموع قیاسات الشکل الرباعی م ه أ د‎ ٠: 


ے ق (دمه) ۵۱-۳۹۰ +۰ باق 
سے ۲۳٢ _ ۳٣٣‏ سے Ye‏ 


تذریب| في الشكل المقابل 
ےا 
اثبت أن أب مماس 


حو 


ق (م آب) = 


في ۸ مأب : 1 ج 


۰ - 94+۳77( = 4۰ 
سے 


اب مماس 
ا مماسان ا مرسومان من نهايتى قطر متوازيان 
اب قطز ل ل 
> ل؛ ء ل؟ مماسان ا 5 


ل 

ملحوظة : المماسان المرسومان من نهايتى وتر متقاطعان 

مثال ۲ 

أب مماس للدانرة عند | 

مہ ۸ سم 

o =) ق(‎ 

أوجد طول كل من | ب . أ ج 
“مألاب 


۳ 
٠‏ أب مماس .. ۸ م أب قائم 


قم )= °۳۰ مب =۲ 2۸۷ ۱۱ سم 


من فيثاغورث : في ۸ م أ ب 
(ا ب)'-٢٥۲‏ - ٦٦‏ - ۱۹۲ .أب = 


فی ۸ أب ج : 


١ .‏ 
..أج ‏ ج الوتر أب 


<۸ ۱۱۳۱ 
أ ج هو الضلع المقابل للزاوية ۳۰" | 
اجه ري سم || 


ملحوظة: یمکن حساب أ ج باستخدام نظرية اقلیدس 


۱ 
(۳ 9 ۱ 
۱ 

۱ # إذا کان : م ن = نق, + نق؛ 

۱ من = المجموع 

| # الدائرة م 0 الدائرةن = [1) 


| * سطح م 0 سطح ن 2 (1) 


د 


۱ 
2 ۱ 

| # إذا كان : م ن > نق, + نق 
۱ 

۱ من > المجموع 

۱ 

| # الدانرة م 6 الدائرة ن = ه 


| * سطح م 0 سطح ن = © 


م » ن دائرتان طولا نصفى قطریهما ۹ سم ٥٥٥‏ سم حدد موضع الدائرتان عندما : 


| ۱-من<۱6سم 
۱ الدانرتان . 


-٤‏ من ۱۱ سم 
الدانرتان 


rm ۵ 


| ٭ الدائرة م 0 الدائرة ن = [1) 


سطح ن 


1 # إذا كان : من < نق, 


من - الطرح 


# سطعام 0 سطح ن = 


اعد تست ٤ق‏ » م ن خط ا مر سل 


a | 


متماستان من الداخل 


ا 


! # أب يسمى مماس مشترك 


ملحوظة : عشان قعوه وضع الدائوقان اجمع نق١‏ + نق۲ 


۳3 متداخلتان 


من < نق١‏ -نق, 


من < الطرح 
# الدانرة م ٦٦‏ الدائرة ن = © 


صطع م 
واطوح نق١‏ 


# سطح م١)‏ سطح ن = 


۲- من = ٤‏ سم 
الدانرتان .... 


| # نق, -نق, < من < نق + نقء | 


۳ من < ۳ سم 
الدانرتان .... 
٦۔‏ من = ۷ سم 
الدانرتان .... 


الطرح < من < المجموع 


| الدائرة م ٦ا‏ الدائرة ن = 


])* أب یسمی وتر مشترك 


متحدتا المركز 


| * إذا كان : من = صفر 
! * الدائرة م 0 الدائرة ن = 


١‏ ن٭ سطح م )١‏ سطح ن 


کک 


- نق؟ وقاوفع بخط الموكؤين 


سر محمود 90ص 
معلم اول رياضيات * 


إعداد / محمود عوض ١‏ 
س0 ڪڪ 


نتائج هامة على خط اطرکزین | 


کر في الدانرتان المتقاطعتان في الدانرتان المتماستاى ‏ س 


خط المركزين عمودى على المماس المشترك 
EC‏ 

١ 31 

35 1 2 


٭ أب وتر مشترك ء م ن خط المركزين 9+ +- +90 7 خط المركزين 
“من لآب دق م۵ ده 


سے میں ^ 5 
من لأب > ق(مد)پے,۹ 


»من ينصف أب .أدددب 


م » ن دانرتان متقاطعتان فى أ ء ب م٠‏ ن دانرتان متقاطعتان فی . ب 
ق ۱۲۰-۵ نو 9 ,۱ 
ق (ب جد) < 199 4 6 آن / 
اثبت أن جد مماس آوجد طول اب 


rer 5‏ 
5 می که م 5 خط ال اه یه سے سح 
ب وترمشترك ء م ن خط المركزين الام i SRSA‏ ۱ 


4 
۱ 


کے تسس ای 5 
*أبامن ‏ دق(آهن)<۰٩‏ من = ۱۰ سم 
٠.‏ مجموع قیاسات زوایا الشکل الرباعی = ۳۰۰* ماب وتن مشترف “من 1 أب 


۸^ 
دق (د) < ۳۹۰ ۱۲۵+ + ۰) 3۹۰ أدواغخ فيرخ 
(د) ) ( ےا 
من ۰ 


من إقليدس : أ ج = ا 
أب وتر مشترك :من ينصف أب 


ند ل جد | 
و 
.. جد مماس 


(وهو المطلوب اثباته) .أب =۲ × ٩,۱ = ٤,۸‏ سم 


۱ 

امن دانرتان متقاطعتان 
۱ مأ ١٠اسم‏ 

أ تا 5 
| ق (بمن) < ۳۰ 
۱ 
۱ 
1 
1 
1 
1 


مس 
RW‏ 


آبامماس أكمل : 
أوجد طول د ب 
4 کے 
1 ىا 
ق (م | ب) = 558 
مب = هم 
اب = و همم 
ق(0)- 59 
أدع سو قلع 


م دائرة طول نصف قطرها سم 


ص ع = ۸سم: ص س = ۱۲سم 


ع 


رس يې 
_اثبت أن س ص مماس DS‏ 
الحلا 


ص "اسم س 


من دانرتان متماستان 
9 
ب ج مماس مشترك 


[ 
مب = ۵ سم ن ج = ۸ سم 
_أوجد طول ب ج 22 
ب ج 


العمل : نرسم م3 1 ن ج 


.. الشكل م ب ج د مستطيل 
د جاع دمب = سم .. ن د = 29-۸ ۲ سم 


ون = +٩‏ ۸= ۱۳سم 


ومن فيثاغورث في ۸ م د ن: ١‏ 


و6 ۱۰2۹-۱۹-۲۵ مد ٤=‏ ۱۰۱۸ عبج 


ہب ج مماس مشترك .مب ] بج ؛ نج ب جا | 


العلاقة بسن الاوتار وا بعاد 


البعد لازم يكون عمودى 7 ۱ 
ولو قالك انه ينصف الوتر استنتج من التنصيف انه عمودى 
اج 


في الدائرة الواحدة أو الدوائر المتطابقة 


في الدائرة الواحدة أو الدوائر المتطابقة 
إذا كانت الأبعاد متساوية ۱ 
فإن الأوتار تكون متساوية 


إذا كانت الأوتار متساوية 
فإن الأبعاد تكون متساوية 


a.‏ چ ا 
شس تسین ۱ 
(الأوتار متساویة) 8-0 اوہ ۱ 
1 5 ع 1 
| بد مس 8 5 2 باس نهد 
۱ (الأبعاد متساوية) ۱ ١‏ اتا ا 
۱ ا 
۱ 


(الأوتار متساوية) 7 


لو عطالك وترین متساويين : استنتج أن البصدين متساويين والعکس. 
ولو طلب منك تثبت ان وترين متساويين : حاول تثبت أن البصدين متساويين والعکس. 


١ ۱ متال‎ 


اب داج آب جہ ۸ مرسوم داخل دائرة م 4 

مد لاب ۵۰ھ 1 اج 0 : ۲ / 

اثبت أن : س د = ص ها سم و و > 
صسم< 


اثبت أن : م س = م ص 


#أبدأايج ( أوتار متساوية) 


۰مد اابیس م هر آج سّامنتصف أب .. مس )اب 


مددمه ور (الأبعاد متساوية) فی أ ب چ : 


۰ مس = م ص سه( (أنصاف أقطار) J»‏ (ب) حق(ج) 


اب داج آوتار مُتساوية 


.مس م ص (الأبعاد متساوية) 


ن دائرتان متطابقتان 


رسم أب // من 


د ل فقطع الدائرة م فى | ء ب 
2 
27 وقطع الدانرة ن فى جد أ 
اثبت آن: م س = م ص اثبت أن : اج - بد 


أب وتر مشترك ۰ من خط المركزين 
.من 1 أب » ج منتصف أب 
أي أنه في ]6 أ ب : دج محورتماثل أب 
ان “الأب و تنصفه .من /أب . مس اب »نص 1 جد 
الشکل مام صان مستطيل 
٠.‏ م س = م ص (أبعاد متساویة) 
أب = جد (الأوتار متساوية) 
باضافة ب ج للطرفين 


أج دبد 


.. ۸ د أب متساوای الساقین 


أب . اج وتران متساويان فى الطول فى الدائرة م 
س . ص منتصفا أب ۰ أ ج على الترتيب 
ق (م سل ص) = ۱۳۰ 
اثبت أن : ۸-۱ م س ص متساوى الساقين 
۸۰-۲ أس ص_متساوى الأضلاع 


84 س ب ۰ م ص ج فيهما : 
مب <م چ أنصاف أقطا 
ق(م س ب) = ق (م ص ج) = 2۹۰ أب -أج (وتر متساوية) 
رت کن و تعدا .۰ م س = م ص (أبعاد متساویة) 
ق(ب) = ق (ج) لان آب داج 
.. ۵م س ب = ۸ م ص ج ۸^ په 1 ۹ 
۱ ق (م س ص) = ۰۳۰ ق (م س )2 ۰ 
ومن التطابق ينتج أن : مس حم ص ( أبعاد یا ۵ 
بت (ابعد) ق (أس ص) = ۱۰-۲۰-۹۰ 
ےن ہے ہے سے م 3 
Logs‏ دعسن SL‏ > ق ( أ ص س) = ۱۰ دق (1) ۱۰ 
ب دج هد .. ۸ اس ص متساوى الأضلاع 


دائرتان متحدتا المركز م 


ق (2)=ق(ھ) 


من دائرتان متقاطعتان في أءب . 

1.9 دانرتان متحدتا المرکز م 
أب » ج د مماسان للصغرى 
مس = م د 

ن ص = ن د 


یہ ہے 
3 


ین الدائرة إذا علم : -١‏ مر ھا ۲- طول نصف قطرها 
رسم دائرة تفر بنقطة 
٭ مک رسم عدد لا نهائي من الدوائر مر نقطة واحدة. 
© کن رسم عدد لا نهائي من الدوائر مر نقطين. 
٭ ولکی إذا علم طول القطعة اللستقيمة أب وطول نصف قطر المطلوبة فإن: 
۾ أب فإنه مكن رسم دائرتان فقط. 
أب فإنه مكن رسم دائرة واحدة فقط وهی أصغر دائرة. 
« إذاكان نق < أب فإنه لا يمكن رسم ای دائرة. 
| مثال: إذا كانت أ ب قطعة مستقيمة طولها ۷ سم فان أصغر دائرة يمكن أن تمر بالنفطتين أ ء ب طول نصف قطرها 
© أي ثلاث تقاط على استقامة واحدة لا عكن أن مر بها دائرة. 
٭ أي ثلاث نقاط ليست على استفامة واحدة مّر بها دائرة وحيدة. 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات * 


٭ إذاكان نق > 
« إذاكان نق = 


امہ عا م 


الدائرة الخارجة للمنلث الدائرة الداظة للمنلث 


مركزها هو نقطة تقاطع الأعمدة المقامة على 
أضلاع المثلث من منتصفاتها 
(محاور تماثل أضلاعه) منصفات زواياه الداخلة 


٭٭ يمكن رسم دائرة تمر برؤوس كل من : المستطيل - المربع - شبه المنحرف المتساوى الساقين 
| ٭ لا يمكن رسم دائرة تمر برؤوس : متوازى الأضلاع - المعين - شبه المنحرف غير المتساوى الساقين 
| تدريب: 

٠‏ ( ارسم القطعة أ ب = ٤‏ سم ثم ارسم دائرة طول نصف قطرها ٤‏ سم تمر بالنقطتين أ ء ب 

۲( ارسم ۸ أ ب ج المتساوى الأضلاع طول ضلعه ٤‏ سم ثم ارسم دائرة تمر برؤوسه ثم حدد موضع الدائرة 
بالنسبة لارتفاعاته. 60 


ه امب زاوية مركزية 
۰ القوس المقابل لها هو القوس أب 
٭ القوس أ جب يسمى أب الأكبر 


٭ قياس الدائرة كلها = ۴۹۰ 


. اق(آ6)-<۳۰" یوجتأ۔ ۹۱ | ورای 

٭ قياس نصف الدائرة = ۱۸۰ ہ 0 اقم 
ق (دج) ۹۰ - ٠٦-٠٣‏ ق (ج ه) = 

قیا الداثرة - ۹۰ ۲ سم 
© قياس ريع الدائرة ق (اجاب) د 1۰+ ۹۰ے هه ق (اجد) = 

0 اسلا 5 ہ-۔ 
٭ قياس خمس الدائرة- ~۷۲ | ق (أب و) = ۱۸۰+ ٤١‏ = ۲۲۰ ق(أوه)- 

طول القوس 


۳ 


ا EE‏ دريب 
أوجد قياس القوس الذى يمثل > الدانرة . 

ثم احسب طول هذا القوس إذا كان طول نصف 
قطرالدائرة ۷ سم . 


۱ 
آوجد قياس القوس الذی یمثل > الدائرة . 
ثم احسب طول هذا القوس [2] کان طول نصف 
قطرالدائرة ۷ سم . 


إذا كانت الأوتار متساوية 
فإن أقواسها تكون متساوية 


إذا كان أب = جد 


ان :ق (أب) دق (جه) ' 


أ مثال .| 1 
أب ج ۸ متساوی الأضلاع 
آوجد ق (أب) 
لحل 
زاب دب جادأج آوتار متساوية 
+ ق (أب) - قرب ج) -ق ((ج) ١‏ أقواس متطاوية 


۳۹۰ 5 
دق (آب) لد ۱۲۰ 


الوتران التوازیان 


بحصران قوسان متساويان 


إذا كان أب // جد ا 9 


فان ق (أج) =ق (ب5) 


ج د 
2 11۰ 
إذا کان أب // شال 
5 بغ 2 :5۰" ۱ 
ق (آب) 8 3 
ق (جگ) = ۰ 1۰ 


فإن ق ۳ 55 ٦‏ 


00 إعداد/ معمودعوض_ | 


إذا كانت الأقواس متساوية 


فان أوتارها تكون متساوية 


ذا کان ق (أب) =ق (أج) 


فان : أب = أ ج 


| مثال. | 


ق (آب) -ق (اج) 
ق (أ) = و 
فاوجد ق (ج) ۱ 
أ الجا ب جہ 
+ ق (أب) =ق ((ج) افوا متساوية 
اب -اج E‏ 
۸۱۰۱۔۷۰۷۰ 1١٠‏ 


ق کر -ق (ج) ہہ 


الوتر والماس التوازیان 


بحصران قوسان متساویان 


إذا كان أب // جد أ ب 


فان ق (أج) =ق بک 


تدريب | 
إذا كان أب // جذ 

^i 5 

t= RYE 

فان ق (أ ج) = ی 


| اب قطر فى الدائرة م 
^ 
اق(اهج)<۲۰ ۱ 
1 بس 


| ق(آج) دن 
| اوجد ق ( ج5) 


العمل _ __ ) 
نرو ج ۽ م د 


ہے 5 7۳ 5 
ق( ج) ۸۴ج ..ق (امج) = ۸۰ 
زاويةآخارجة عن ۸ جام ه 
دی (م ج ه) = #4۰ = .وه 
في ۸ جمد : م جمد ( الصاف أقطار) 
:ق (جم د) = ۱۸۰ -( ۰۰ +.ه) كك ر: 
دق (جک) = ۸۰ 


۸ 
“امج 


۱ ام دائرة طول نصف قطرها ۱۵ سم 
| .اب جد وتران متوازیان 

۱ ق (اج) < ۸۰ 

| طول راج) = طول راب 

| اوجد : ۱ قرم اب) 

ق رجت ۳- طول (جک) 


J‏ + طول (أج) = طول ((ب) 


دق ا = ق ((ب) = ۸۰" 
* ق (أمب) المركزية = ۶۸۰ 


* 4 م أ ب متساوى الساقين 


المطلوب الأول 


ا م أ = م ب (أنصاف أقطار) 


.ق (مأب) = ق (م ب أ) = 9۰" 


أب // جد د ق(اج) دق رم - 0۰ 
ق(جد) + ق( ج) + ق( ب) + ق(ب) = ۳5۰ 


۲۰ < (A +۸۰ +۸۰) 


٭ق (جد) = 


۱۲۰ 
طول جد = سپ ۲ × ۳,۱6 × 4-۱۵ ,۰ سم 


".* قياس الدائرة - ٣٦۳٭‏ 


أب ج د مستطيل مرسوم داخل ١‏ 
دائرة 
جاه < ج د 
اثبت أن :أ ه = ب ج 
أب دد ج خواص المستطيل 
هج = دج (معطى) 


.أب دهاج 


+ ق (آب) -ق (هج) 
باضافة ق (ب ه) للطرفین 
»ق (ه) >ق رب ج) 


اهب ج هط ث 


جا ےد 


4 

أب جد ھ خماسی منتظم مرسوم 
داخل الدائرة م 

رس 


سوه ملق رة دک | 


هس و 


العمل : نرسم م أ ء م ه 
أ ب جد ها خماسى منتظم 


.أب <ب ج - جد - ده اه 


0 - = ق( ج) -ق(جک) -ق (ه) -ق((ه) ‏ 


کے جج دس ۲ 
ق( ه) = ~= ۷۷ اولا 


وہ ۸ 
+ق(ھ) = °۷۲ دق(امھ) = ۷۲ 
مس ۸ 


أس مماس .. ق(م آس) < ۹۰" 


۸ ۳ 
ق(م هس) = ٩۰‏ 
فی الشکل الرباعی م أ س ه : 


۱۰۸ (1+۹۰ +۷۲) 


۰ هدس مماس 


ق( ه) = 


الزاوية المحيحطية | | هي زاوبة رأسها على الدائرۃ ويحمل ضلعيها وتران ۱ 


» بأج زاوية محيطية 
» القوس المقابل لها هو باج 


قياس الزاوية المحيطية = نصف 


قياس عم المقابل لها 


قياس الزاوية الحيطية - نصف قیاس] : 
المركزية المشتركة معها نی القوس ] | 


۱ 1 < أ ج ب المحيطية » < ام ب المركزية 


۱ ق واج النحيئلية - ١‏ 0 ج ب المحيطي مب المركزي ۱ 

7 مشترکتان في أب ۱ 
۱ فاذا كان ق (ب ج) - ٠٦‏ 5 ا 
NL ١ ۸ ۴ ^ 1‏ 1 
۱ فان ق (ب أج) = ۲۰ شش دق (اجب) = م ق (امب) ١‏ 


:. ق (ج) المحيطية = ۹۰" ۱ | 


اک لآنها محيطية القوس المقابل لها نصف دائرة أ 1 E‏ 


مركزية ومحیطیة مشتركتان في أ ج 


ق (م) -ق (1) بالتبادل 


1 

۱ 

1 

1 

١ ^ 0 ۱‏ ^ 
۱ ٭7ف(م) ٢۲ف‏ ے + ق (ه ی ج) المحيطية = + ق (م) المركزية 
1 

ا لأنهما مشتركتان فی أج دق ( هباج ) = ٦٦‏ 
1 

1 

1 


4 1 زم أ ب = ب 
فی 4 أهب: دق (أ)- ؟ق (ب) ود پک ڑا 
۱ قار اجنیا ترب هماه : ق( (ب هأ) دق (ه أ ب) = - ۲۰ 


آوجد: ۱) ق( باج) 
۲) ق (ب ج) الأكبر 


أب قطر في الدائرة م 
5 ہ۸ 0 
رووا 2 ۶۰ 
N, 1‏ 4 
أوجد ق (ا جد) ۱ 


کے س 

أب قطر .اج مماس 
ه منتصف د ب 

مب = ٦‏ سم )أ ج = ۹ سم ا 

أوجد طول كل من : 


بجا آد مھ 


^A 
= )1( ق‎ 
"۲۵ = ق (ج)‎ 


أوجد : ق ( مج 


۲ ^ 
۱ آوجد : ق (س م ص) 
۱ 
إخد بالك : ب محيطية تشترك معها في 
الما :م ہہ 
| القوس زاوية مركزية وهی م المنعكسة 


إعداد / محمود عوض ۱ 

۳ ج | 
قٰ(ج) ف٦٦‏ تو 
ق (ذب) - ۱۶۰ ۱ 
أوجد ق (أج) ۱ ۷ ۱ 
ا 

ا 


® 5۲ ۱ ۱ 
ق (ج)-ہ؛“ 


آوجد ق (م أ ب) 


آج دب 


ق( مب) ‏ ۱:۰ 


4 ۸ 
أوجد ق (ج ا د) 


ق(أب) : ق(ب؟) :ق (أج) 
> 4 : ۵ : ۳ 


أوجد: ق(أ ج ب) 


۸^ 0 
ق (ب م ج) = ۱۰۰ 
Kr‏ ۰ 

ق (أ ب د) = ۱۲۰ 


أوجد ق (د ج ب) 


قياس زاوية التقاطع - نصف المجموع 
ق (د هب) = [ق (أج) + ق (دب) ] 


قياس القوس المجهول = ضعف الزاوية - المعلوم 


ق (أج) = ۲ ق(د 2ب) -ق (دب) 


[مثاك ١‏ | 5207237 
| أب مج د- ره) 
۳۷ هب) ۱۱۰ 
ق (اج) ۰۱۰۰ 


ق (ب) - ۲ ق (د طب) -ق (اج) 


۶۱۲ رج‎ KY = 


ے.. ا ہ 
* ق (د جٗب) المحيطية = 7 ق (دب ) 


ق (ذ ج) =ق ((ج) - ۲ ق(ه) 


اق (۲۱- ۳۰ ق (بد) = :۰4 


دوجو ا 
اوجد : ١ق‏ (هجا 
۲-ق (ب ج) جح 


ق(«ج) - ۲ ق(1) +ق ب 
ق (هج) =۲ x‏ ۳+ و ۱ 
باق دجه) المحيطية = /4” 
ق(ذ ه) ٢×۱۸‏ = ۳۹ 
قياس الداثرة = ۳٩۰‏ 


عسي 
.ق(بج)-.75-_(4؛:+؛4١١15+1)-5١3‏ | 


فى الشگل المقابل : 


۰ 4 

ق = 
.م 0 
ق (أ هد) = ۱۱۵ 


آوجد : ق (آد) 


فى الشکل المقابل : 
ق (ب ود) - هه" 


اوجد : ۱) ق (ب د) 
۲) ق (۰)۱ ق (ه) 


ق (1) < 4۰ 
ق (ب ج) ق (ذ ه) 
آوجد : ۱) ق (جھ) | 


^ 5 
ق (ب جد )= ۲5 
أوجد : ۱) ق (ج ه) 


۲)ق (هسّ ج) 


الزوايا المحيطية المشتركة في نفس 
القوس متساوية في القياس 


ق (ب) عق (2) 
محیطیتان مشترکتان فى القوس أ ج 


۲ کہ ۸ 
كذلك: ق )١(‏ = ق (ج) 
محیطیتان مشترکتان فى القوس ب ه 


بطرح ق (د ب) من الطر فين 
+ق (أد) =ق بی 


۸ ۸^ 
ق (ج) <ق (1) 
.. ۸ 1ج ه متساوی الساقین 


ْ تصیدکه۹9 عوضيم 
: مقلم اول رباضیای ۾ “سم 


الزوايا المحيطية التي أقواسها 
متساوية تكون متساوية في القياس 


٭ ق(أج)- -ق (دو) 
^ م 

+ ق ()=ق(ھ) 
(والعكس صحيح) 


5 


فمثلا : في الشكل المقابل : 


٥ ^ ۳ 
٣ ۰. ٠٢ - ٭ق (أبج)‎ 


ا 3 7 

2 A هد‎ 

اثبت أن : ۱ سےا 
6 کاک 

وباي او مسادية 


أقواس متساوية 


ی7 = ق را دج 


هط ث 


القاعد الأولی: إذا کانت الأوتار گی اس متساوية || 
ی 0 -. a Yr‏ 
القاعدة الثانية: إذا كانت الأقواس متساوؤاكة فان الزاو ایا المحيطية 


(أج) 


المرسومة عليها متساوية 


اثبت 


أاج) دق وام 


#ده/ربج دق زب) -ق ھچ 


م ۸ 
.. ق( أ ب) المحيطية = ق (ه أ ج) المحيطية 
لأنهما محيطيتان أقواسهما متساوية 
ہ 


۸ ^ 
دق (ه أج) -ق (ب‌آه) هطث 


آب 0 جد- (ه) 


چ 


ها - هد 
اثبت أن : هب - هج 


دف تاد دق Û)‏ دق رم 
۰ ق( -ق (ج) ‏ محيطيتان مشتركتان في داب 
۰ ق(3) - ق (2) محيطيتان مشتركتان في چا 
دق رج -ق() 


۸ هاجب متساوی الساقين2 .. هب = هدج 


إعداد / محمود عوض حسن 


اب ج مثلث متساوى 


مرسوم داخل دانرة ۱ 0 
ا کو 
اثبت أن : ام <١‏ 


۸۹د ه متساوى الأضلاع 


۰ أب ج متساوى الأضلاع 


.. ۸ أده متساوى الا 


AA‏ اقين 
ودع ی 
5 


أددبها دق (آد) عق‌باه) 
و باضافة_ق (ذ ه)_للطرفین 
> ق ([ه) عق (ب) 

^ 
ق (ج) عق (1) جا جب 
فى ۸ جاب : 
+ اجب دا - هدب 
بالطرح ينتج أن : جد - جاه 


۸ ۰ 
ق (1)< 4۳ 


^ ۴ 
ق (ج) - ۲۰ 


آب قطر فى الدائرة م هنع 
ب ه مماس للدانرة 


۳ 
أوجد بالبرهان ق (أ هب) 


چجےے سے 
بها مماس .أب قطر 


5 ق (هابٌ)- ۹۰ 


أوجد: ق (أ ب ه) 


۸ م _ ہ 
× ق (أ) = ق (ج) محيطيتان مشتركتان في د ب 
ہ۸ 
ہ ق (1)-< ۲۵" 


فی ۸ هب | : 
ق( بے ۰( ۹+ )=1 


أب ج ۸ فيه 
أب داج 


ثبت آن : اثبت أن : 


ق (ذج) -ق رذی ق (ه ج ج) ق (و جى ` 


إعداد / محمود عوض , 


۳5 ي‎ 
EREK & 
6 


الشکل اترباعى الدائری : هو شكل رباعی تی رؤوسه الأربعة إلى دائرة واحدة . ۱ 
أي ء رسم دائرة واحدة مر برژوسه الاربعة 


لو عرفت ان الشكل رباعى دائرى (سواء هو قالك في المسألة أو لقيت رؤوسه الأربعة تق الدائرة) استنتج ۳ حاجات : 


كل زاويتان متقابلتان | ٠‏ | قياس الراویة الخارجة - | | زاون مرسومان على قاعدة 

وو : دورود ن أا واحدہ وفى جهه واحدة 
مجموءهما = ۱۸۰ قياس القابلة للمجاورة متساویتان 
22 


ج ۱ 
الشكل أ ب ج د رباعى دائ 5 : ۱ 
يحو تي إذا كان أ ب ج د رباعی دائری‌فان: ۱ 
۱ 
1 
1 
1 


دق (5) +ق(۵) ۱۸۰( + الشكل| ب جد رباعی دائدى | ق(٥)-‏ ق )٥(‏ مرسومتان على ب ج 

عي پوت | ق ( أ ه) الخارجة >ق (3) ۱ ق( -ق ر۵ مرسومتان على د ج ۱ 
دی رق = 0 ل ق( =ق () مرسومتن على اد | 
لوه تا i nehe‏ ۱ ا 


مثالا | 


آ ب ج د شكل رباعی مرسوم داخ هو اب 
دائرة » ق (ج) = ۰۷۰ ق (أب)= ۱۱۰ 


9 ۰ ۳۰ (مب )1۸6 
آوجد : ق(۱ب‌د) 


٭ أ ب جد رباعی دانری ٭ق (أب) < ۱۱۰ 
م7 


: لا ہے ڑا‎ _ ^ ۰ ^ ١ 
ق (ب د أ) المحيطية = مق (أب) = >= هه‎ SEO) 


۸^ 
036 :۸احعظ ھا ٭× جاب ھ خارجة عن الرباعى الدائرى أب جد | 


في 4 ب د : ق (ج ا أ) دق (جابٌ ه) = ۸0" | 


ق (اباد) - ۰( ۱۱۰+ ۳۰) 4۰ ق (ب 2 ج) =ق (ج۵ ) -ق کن 
سے ۵۵-۸9 - ۳۰* 


٤ ۸‏ 
ق (اب ه) < ۱۰۰ 
۸ 
ق (جاه) = 3:۰ 
اثبت أن : 


أب ه زاوية خارجة عن الرباعى الدائرى أب ج د 
دق (۵) دق رأجه - ۱۰۰ 
فی 4 أدج: 
ق (جد)=. ۰-( کو (f‏ 4۰ 
+ودآج) عق انت ٤‏ 


اد دج 


ق -ق 61 


فى الشکل المقابل : 
أب قطر في الدائرة م 
ق (آج) - ۱۱۰ 5 
آوجد بالبرهان : ق (د ب) ١‏ 


اعواه | وعموه عوض ١‏ 


كا 
میں ھ0 مرسوم ٠‏ , 
یت 
جرب ا 


و Ge‏ 
اوجد: ١-ق‏ () ا 


العمل نرسم ب د 
تس رباعی دائری 
9 ^ 
(1) +ق (ج) = ۱۸۰ 


ق (أد ب) = °۲ محيطية مرسومة ف 
٩۰ + ۲۰ < ) ۱ ۰‏ < ۱۱۰ 


أب قطر في الدائرة م 
ق (دأه) = Noo‏ 
جد=جب 


أوجد بالخطوات : ق (گج) ` 


لوقالكاثبت أز الشكل رباع دائرى إبحثعز _ إحدى ا حالات الثلاثة الآتية وائبتها : 


زاويتان متقابلتان 
وابتان: 
مجموءهما = ۱۸۰ 


عثال لزيز 
في الشکل المقابل عایزین نثبت 
أن : ج هن د رباعی داثری 


طريقة ال 
في الشکل ج هن د 

ق (3) - ۰ عشان المماس 
ق (ه ) = ٩۰‏ عشان الوتر المشترك 
و الزاويتين د ۰ ه متقابلتين 
ولو جمعناهم = ۱۸۰ 
.. الشکل رباعی دانری 


سوال مهم : 


زاوية خارجة قباسها = زاویتان مرسومتان على 
قياس القابلة للمجاورة قاعدة واحدة ومنساویتان 


عثال لزيز عثاك لزيز 
في الشكل المقابل عايزين نثبت في الشكل المقابل عايزين نثبت 
أن : أ ب جد رباعی دائرى أن : أ ب ج د رباعى دائری 


طريقة اخل طريقة ال 
شايف الزاوية ۹4 ؟ شايف الزاوية ۸۵ ؟ 
هي واللى جنبها زاوية مستقيمة دی خارجة عن ۸ هب ج 


^ 5 
ق (د ب)ے۱۸۰۔ ۸٦-۹٤‏ ق (ه ج ب) -٥۸۔ ٥٤‏ ے٤٤‏ 


كده ظهر لينا زاويتين متساويتين كده ظهر لينا زاویتین متساویتین 

الخارجة - المقابلة للمجاورة ومرسومتین على قاعدة واحدة 

وهما ق(ه أ د) = ق(د ج ب) وهما ق(أ د ب) = ق(أ جاب) 
.. الشكل رباعى دائری .. الشكل رباعى دائرى 


اذكر ۲ حالات يكون فيها الشكل الرباعى دائریا ؛ ت ۲ 1 
3 کاو ريصق ۳۹ ۳ 
الاطلق ق 4= با کے 


۰۱ إذاوجد زاوبئان متقابلئان متكاملنان 


ق( = ۷۰ 


؟- إذا وجد زاوبة خارجة قياسها = المقابلة المجاورة | اثبت آن:أ ب ج د رباعى دائرى 


۳ إذا وجد زابئان مر سوسان على قاعدة واحدة وفى 


جهة واخدة منها ومتساوبئان 


| فى الشكل الیقابل : 
أب قطر فى الدائرة م 
س منتصف اج ؛ ب ص مماس أ 
اثبت أن : 
الشكل أ س ب ص رباعى دائرى 
+ س منتصف أ ج :مس 1 أ ج 
۸ 5 55 
+ ق (أسم) = ٩۰‏ > 
1 لد 
“بص مماس ؛آبقطر اب ابص 
ق (م 2 ص) = ۹۰ هري 
من ۰۱ ۲ ينتع أن : 
AN A‏ 
ق (| س ص) = ق (ا ب ص) 
وهما مرسومتان على قاعدة واحدة وهى أ ص 
احدة مذ 


.. أ س ب ص رباعى دائری 


69 


| ق( ش ب) -قدجاس) سر 7 


^ 5 
»ق (ج هص) < ٩۰‏ 
محيطية مرسومة في نصف دانرة 


لأن قياس الزاوية الخارجة = 


^ ہ 
:* ق(د ب س) = ق (ج) 2۴ و 
لأنهما محيطيتان مشتركتان في س د 


۱ ۲ ^ 
| | من ۲۰۱ ينتج أن : ق(د ص ب) ق (د ب س) 


اعواه / محمود عوض ' 
آب ظز فى الدانرة 


ی 
: 


أج د ه رباعى دائرى 


دهلاب 


ہتھزاد م r=")‏ هرق 

+ أ جب محيطية مرسومة في نصف دائرة 
دق (أجب) = ۹۰ 
۲ تلاحظ:ى رأذه) -ق (آجه) 


وهما مرسومتان على قاعدة واحدة وهى هد 


2 واحدة مذ 


۲ 


.. الشکل ‏ ج د ه رباعی داثری 


ب ج س ص رباعى داد 
۲-اثبت أن: ص س // ب ج 


٠‏ ق (ص ج س) = ق (ص ج س) 
هما متان قاعدة واحدة 


٠‏ ب ج س ص رباعى دائرى 
و ہ۸ 
.. ق(أ ص س) الخارجة = ق(ج) المقابلة للمجاورة 


وق (أصاس) ى وهما فی وضع تناظر 
/ ب ج 


مدرسة مصر الخير يجهينة تدريبات اعواه Em‏ 


مء دائرتان متقاطعتان أب دأد 
س منتصف د و | ق (ا با د) = ۳۰" 


اثبت أن :الشكل ق (4 = +۹" 
ج هن س رباعی دانری اثبت أن : الشكل 
أ ب ج د رباعی دائری 


| لس ۱ سے کا 
| اس ینصف د باج آ[د/ون 


اثبت أن : 

۱) ب ون ج رباعی دانری 
۱) أ س ص د رباعی دائری ب 
) س ص // ب ج 


نماربن على الرباعى الدائری 


إعداد / محمود عوض ۱ 
e‏ فى الشگل الیلابل : © فى الشكل البقابل : ۱ 
وو صل )= س+ ىأ 2 


ق (صغٌن) = ۸۰ 

ق(ص ل ع) = ۲۰ 

)١‏ ق (ع س ل) 
سس 

۲ ق (س ص ع) 


آوجد : 


© فى الشکل المقابل : 


أب > یرت .۸ 
ق (آد) = ۸۰ 

ق («ج) - ۱۰ 

آوجد قیاسات زوایا الشکل أ ب ج د 


۱ @ فى الشكل اليقابل: 


| باج قطر في الدانرة م ۱ 
۱ هد ا بج 

۱ اثبت أن: 

۱ الشعل آب داه سول 


EE (0 ۱‏ ق(أج) 


© فى الشکل البقابل: 


۱ ® فى الشکل المقابل : 


د منتصف أ ج 


ب و مماس 


0 5 
7 
۷ 


^A ۳۹‏ 3 
ق )2 ۸۶ 
^ 
ق (د) = 
۸ 
ق (1) <س +۲۰ 
آوجد قیمتی س ۰ ص 
فى الشكل اليقابل : 
ھ اش 
جد || ب هد 
أو ینصف د ده 
ہ : 
ق (وأه) ت٦٠‏ 
8 ۸ 5 
ق(ب) < ۱۰ ب ا 
اثبت آن: الشکل أ ب ج د رباعی دانری 


@ فى الشكل المقابل : 
م »ن دائرتان متقاطعتان في ج › د 


آب مماس للدائرة م عند ب 
من 0 جد - [ه) 

اثبت آن : 

الشکل أ ب م ه رباعی دانری 
® فى الشكل اليقابل : 


أد = أب 

ق (اجد) ۲۰ 
ق (د چه) ۱۲۰ 
الشكل 
أب جد رباعى دائری ب 


اثبت أن : 


0 فى الشكل المقابل: ۸ 
الدائرة م 0 الدائرة ن دزأءب) 


ب جد 
بت ۱9 


اثبت أن 


| أب أج قطعتان مماستان 
| ق (بآی = ۲۵" 0 جج2 


٭ أب أج قطعتان مماستان 1 ۱ 
اب تاج 1 ۱ 
1 ۱ 

۸ متساوى الساقين 
^ ^ ۱ 

٭ ق (ب) = ق (ج) 2 ۱ 


E" a 
مأ ينصف زاوية أ‎ » 


٭ مأ عمودی على الوتر ب ج 
اخلاصت : م أ ينصف زاویتین و ور 


۸ أب ج یمس الدائرة 


من الخارج في س ۰ ص ۰ ع 


7 أ س = دسم ب ص ٤٤٤‏ سم 
آوجد : ق (ب م ج) 


جع < ۳ سم 
لق ار ا ادوا 5 
+ أب مماسة ء ب م نصف قطر ق (أ با = پک ام 
aad‏ أس داع = ه سم قطعتان مماستان 
ق امب ع ۱۸۰-(۰+۳۵) = ہہ" ب ص = ب س = ٤‏ سم قطعتان مماستان 


سكي جع = ج ص = ۲۹ سم قطعتان مماستان 
م اینصف د بمج 3 
عاق ES‏ ون Sa‏ أب = ۵ + ۶ ح 1 سم » ب ج = ؛ + ۳ < لاا سم 


أ ج = ٥‏ +۸<۳سم المحیط = +٩‏ ۸+۷ ۲۶ سم ۱ 


٭٭ عدد المماسات المشتركة لدانرتین متباعدتین ٤‏ *# عدد المماسات المشتركة لدانرتین متماستین من الداخل ۱ 
ك0 عدد المماسات المشتركة لدانرتین متماستین من الخارج ۳ ٭*٭ عدد المماسات المشتركة لدانرتین متحدتا المرکز _ صفر 
** عدد المماسات المشتركة 


* عدد المماسات المشتركة لدائرتین متداخلتان صفر 


اقل (ب 6م - 3۱۳۰ 


NO‏ م 
١۔اثبت‏ ان : ج ب ينصف | جد 


0 


| ته اوجد قرزا" 
. ق (ب جد) المحيطية = م ق (م) المركزية 


۱ 
۱ + ق(ب چاد) = ° 


آب // جد 


.أب = ب ج (قطعتان مماستان) 
دق ( باج) دق (ا ج ب) = رل 
1 یں 
من ۲۰۱ ينتج أن: ق (ب جد) =ق (أ جاب) 
له و 4 
جب ينصف اجد . العطلوب الاول 


م 
ق (1) = 9۱۸۰+ ۹۵ ) < 9۰ 


فى الشکل المقابل : 


| ده 

2 ۱ 

| ق (اس ب) = ۷۰ کر 
۱ ^ 

"اق (د ج ب) = ۱۲۵" 

۱ ہو 7 

۱ بنصف دوس ۱ 
۱ سے ا 

۱ 3۱-۲ // سب 


5 ۸^ ۸ 
| أب جد رباعى دائری :ق (ج) + ق (د آب) - ۱۸۰ 


۱ ٭ ق (د | ب) = ۱۲۵-۱۸۰ = ٠١ ٥٥‏ 
ا .مسآ من ب مماستان لداترة دس آعس‌ب 
۱ * ۸ س أ ب متساوی الساقین 
Viet 4 ۱‏ ہے 95 
٠ ۱‏ ق (س آب) = سس ہہ ۲(۰) 
۱ ۸ ۸ 
من ۲۰۱ بنج آن: یرد آب) -ق (س آب) 
7 

المطلوب الأول 

ق (د أ س) = وه + هه - ۱۱۰ 
۱ 4 
| .. ق(د أ س) + ق(س) = ۱۱۰+ ۱۸۰-۷۰ وهما متداخلتان 

س ہے 


7 ۹ 
ق (ب آم) = ۲۵ 


۸ ہہ > 
ق (ا ب ج) ق (ب جد) = 5۵ بالتبادل ->(1) 


ات اج قطعتان مماستان ` 


كحم 2 
ام ينصف أ 


+ | ب ء أ ج قطعتان مماستان 
۸ ۱ 

دق (1)< ۲ ۲۵۱ < ۵۰؟ ۱ 
9۰-۸۰ ۱ 


5 م ٥‏ 
ف۸ ا حب :ق (أجب) - ہے ٠٦‏ اونا 


:+ أ ج مماسة ‏ م ج نصف قطر تم جر اد 


ع 0 8 
دق (أجام) = ٩۰‏ 


كذلك :+ أ ب مماسة › م ب نصف قطر .. م بل أب 


دق (اہام) = ۹۰" 
في الشكل الرباعى أ ب م ج 


ق (جم‌ب) = ۳۹۰ -( ۰+ +٩۰‏ 1 )ص ناه 


١ 
2٦٦ = دق (ب 2ج) المحيطية = م ق (ب مج) المركزية‎ 


أب ۱۰ج قطعتان مماسلازع 


م7 : 
ق (1)< ہت 
^ 7 
ق (د) - ۱۱۶ 
سه 2 
اثبت آن: -١‏ ب ج ينصف أ ب ها 


۲ جاب = جاه 


أب = أ ج قطعتان مماستان 
۰ - 8۰ 
۲ 


ھ رباعی دائری 


| a "۹۵ = 


.. ب ج ینصف أ ب هد الأول 


+ ق (أ باج) الساسية =ق (ج هب لكل مر 
من ۰۳ ؛ ينتج أن : ق (ج ج ه) - ق (<هي) ٠‏ 
.جب < چ هش المطلوب الثانی ۱ 


Fo 3‏ 
ق (ج ب ۸ آ > f‏ | 
من ۲۰۱ ينتج آن: ق وی زا a‏ 


۱ مدرسة مصر الخير بجهينة ٠‏ تدريبات إقداة/ A4858‏ وحن ۱ 


من دانرتان متماستان في د 


۸ ب ج مرسوم خارج الدائرة 3 
د مماس مشترگ عند د 
دا 


| [وتمس اضلاعه فى س › ه› ع 
| |اس< ٣‏ سم س بے ٤‏ سم أب مماس مشترك كد أ ب 
|أء اجد ه۸سم اثبت آن: ۱) ج منتصف أ ب 


| [ أوجد محيط ۸ أب ج ١)أد‏ 1 بد 


في الدائرة م × جد . جا قطعتان مماستان 


مجدءدجا -(۱) 


في الدائرة ن ٠‏ جد ء جد ب قطعتان مماستان 
× ج ع = ج ھ قطعتان مماستان .جد = جاب ےی 


دوک مم 2 جا-جب 


ہاب ه - ب س قطان متاق :. ج منتصف أب العطلوب الأول 


محمود عوض 


في ۸ آدب : + ج منتصف أب دج متوسط 
۱ 5 ۳ 5 
+٭ہدجحی اب .دج خارج من زاویه قانمه 


.. ب ج = 4 + ۵ < ٩‏ سم د جع ۲ 
آد ربد الصطلوب التانصد ا 


معلم اول رياضيات ؟ 


أ ج ٠‏ أ ه مماسان للدائرتان 


یو وب ی 


أق بم - 0 
اثبت أن : ۱ 


باج ت داه 


× ب اج زاوية مماسية 
» القوس المقابل لها هو أ ب 


١ 8‏ کہ 
ق (أ ب ج) لسسیة م ق (ب ج) و 
مشترکتان في ج أ 


^ 5 a 
1٥ = ق( اب ج) = ۷۰ ق( جأب)‎ 


نثبت أن : 


۸ N, 
ق (ا ب د) = ق (ج)‎ 


ق (ج أ ب) المماسية - ق () المحيطية | ق (ج أ 


الزاوية دى ليست مماسية 


تقدر تقول ليه؟ 


^ 


1 ب ۱ 

^۸ ١ 

ب) المماسية = م ق (م) المركزية || 
مشتركتان في جا 


۸ 5 
ق( ج أب) = ٦٤‏ 


محمود عوض 
معلم اول رياضيات * 


ج د مماس للدائرة عند جہ 


جه - 
جد // اب 


^ 6 
ق (اءب - ۱۲۰ 


اثبت أن : 


۸ ج أب متساوى الأضلاع 


و حدر 101 
جد// أب 


پ) = ق ( ج ) بشبس سر 


في الدائرة الصغرى : 
ق (س آب) المماسية - ق (أ دب المحيطية -->(1) 
مشترکتان في القوس أ ب 
فى الدانرة الکبرء 5 
7 ۸ ۳۳۹ 
ق (س أ ج) المماسية = ق (أ ه ج) المحيطية +( 
لأنهما مشتركتان في القوس أج 
من ۱ ۲ ينتج أن : 
ق (أذب) =ق (أ هج) وهمافي وضع تناظر 


' ودرسة دصر الخ بجھینڈ آأمثلة على الزاوية المماسية إعداد/ معمود عوض حسن | 


أب ج ۸ مرسوم داخل دائرة 
لل همه 
س ص // بد 


اثبت أن : 


اس ص ج رباعی دانری 


دس هه 
س ص || ب د ۱ 
وہ ^A‏ دم ۱ 
٭ ق (اب د) = ق رص س ب) بالتبادل #ر( )| 


+ق (آجاد) المماسية = ق ج المحيطية ها ا 


من ۰۱ ۲ ينتج أن : 
9 ہ 0 ^ 
ق (ص س ب) = ق (ج) ۱ 
أي أن : قياس الزاوية الخارجة = قياس المقابلة للمجاورة | 


.. الشكلأ س ص ج رباعى دائری 


لا فى الشكا الفا : 


ج ادجب 

7 2 
ق (ب آد) = ۱۳۰ 
ق (ج) - ۰ 
اثبت أن: أ د 


مماس للدانرة المارة برووس ۸ أب ج 


ق (ج أ ب) >ق (ب) = هد" 


^A 
۹۵ =o ۰ = ق (د أج)‎ > 


دق دی =ق (2) 


ہے 
.. أد مماس للدائرة المارة برؤوس ۸١ب‏ ج 


أب .أج قطعتان مماستان 
ب ج = ب د 1 


ق( )= .۷ 


أوجد: ق (أ ب د( 


أب ج ۸ مرسوم داخل دائرة 
۰ 
أد مماس للدائرة 
س ص || ب ج 

۴ ۰ 
اثبت أن: أ د مماس للدائرة با 
المارة برؤوس ۸ أ س ص 


ب ج = ۸ سم . اثبت أن: ب 
ج 1 
| د مماس للدائرة المارة برؤوس | ب ج 


إعداد / محمود عوض ١‏ 


و عدد محاور التعائل لی دائرة هو 8 سو کہ 


أ) صفر ب) ١‏ ج) ۲ د) عدد لانهاني ۱ 
| له عدد خاور ال نصف الداثرة هو همست ا ۲ 

أ) صفر ب) ۱ جا ۲ د) عدد لا نهاني ۱ 
۱ وتر طوله ۸ سم في دائرة طول نصف قطرها ٥‏ سم فإنه بعد عن مرکزها سا سم 
۱ ۳ ب) ٤‏ ج) ه د) ۸ ۱ 
| 4606 إذاكان الستقيمل 0 الدائرةم = © فان الستقیم ل کون مو ی ۱ 
۱ أ) محور تماثل ب) خارج ج) قاطع د) مماس | 
۱ 1 إذا كان الستقیم ماسا للدائرة التي قطرها ۸ سم فإنه بعد عن مرکڑھا ×سٛ٢+ػ٥ه‏ سب ۱ 
| ۳0 ب) ٤‏ ج) ٦‏ د) ۸ | 
۱ نه دائرۃ محيطها 767 سم والستقیم ل بعد عن مرکزها ۳ سم فإن الستقیم ل يكون نو ۱ 
| أ) مماس للدائرة ب) قاطع للدائرة ج) خارج الدائرة ‏ د) قطر في الدائرة ۱ 
١‏ گا خط الاين نايع تی این عموداعلی 5 1 ۱ 
۱ أ) القطر ب) الوتر ج) الوتر المشترك د) المماس ۱ 
۱ | 4 دائرتانم ء ن متماستان من الداخل » أنصاف آقطارهم ٥‏ سم ۰ ۹ سم فإن من - بت وی ۱ 
(i‏ 15 ب) ٤‏ ج) ° د) ٩‏ | 
۱ گل من دائتان قطان وطولا نصنی قطريهما ۵ سم ء اسم فإن من 3 وین پے۔ | 
(i ۱‏ ]| 1۷۲۰۳ ب) ۱۷۲۰۳1 ج) ] 1۷۰۳ دم ۷۰۳۲۱[ ۱ 
۱ 8 إذاكان سطح الدائزة ما سطح الدائرة ن = [ أ ) وطول نصف قطر أحدهما ۳ سم > من-8 سم تاه 
۱ فإن طول نصف قطر الأخرى - مسا لت 
7 ب) ٦‏ جع ۱۱ د) ۱5۰ ما 
۱ َو إذاكان الدائران م » » ن متماستان من ا حارج وطول نصف قطر إحداهما ۵ سم .م ن = ٩‏ سم 9F‏ 
| فإن طول نصف قطر الأخرى - سا سم 

٤ )‏ ب) ه ج) ٩‏ د) ۱٤‏ 


00 »أ تقطة في مستوی الدائزة وكانم أ - + سم فان ام -- 
۱ أ) داخل الدائرة ب) خارج الدائرة مہ على الدائرة د) على مركز الدائرة 


۱ 13 عدد الدوائر الق تر لاث نط ليست على استقامة واحدة هو nr‏ 
أ) صفر ب) ۱ ج) ۲ د) ۳ 
1۲ لا مکی رسم دائرة تر برؤوس 00 
| ) المثلث ب) المربع ج) المعین د) المستطیل 
1 
۵۹ مکی رسم دائرة مر برژوس 2038 
ا أ) معين ب) مستطیل ج) شبه منحرف د) متوازی أضلاع 
1 
0 مركز الدائرۃ الداخلة لأى مثلث هو نقطة اطع مس 
| أ) متوسطات المثلث ب) ارتفاعات المثلث ج) محاور تماثل أضلاعه د) منصفات زواياه الداخلة 
۱ 
۱ 4 مركز الدائرۃ الخارجة لای مثلث هو نقطة تقاطع فو تو 
أ) متوسطات المثلث ب) ارتفاعات المثلث ج) محاور تماثل أضلاعه د) منصفات زوایاه الداخلة 
۹ قياس القوس الذى ممل ثلث قياس الدائرة = 201 
أ ۳۹۰ ب) ۱۸۰ ج) ۱۲۰ د) ٩۰‏ 


0 النسبة بن قياس الزاویة ا حیطیة وقیاس الزاوية المركرية الشترکة معها في القوس = ... 


۱ أ ۲:۱ ب) ۳:۱ ج) ۱:۲ د) ۱:۳ 

۱ 

5 بلول سرت الدائز ني رل قرف کاردا إن بكم ی لم وا 

(i |‏ ۲ نق ب) ۽ کے ۲ نق ج) <> نق د) ۲ نق 5 5 

E 

۸ قياس الزاوية ا حیطیة المرسومة في نصف دائرة = Ty‏ 3 
) ° ب) 3۹۰ ج) ۱۲۰* 6 ۱۸۰ ١‏ 

3 أ ب ج د شکل رباعی دائری فيه 54-13 فان ق(ج) - ات 

۱۲۰ 6 ٩۰ ب) ۳۰ ج)‎ ٦ ) | 

2 ۸ ۱ | 

3 ہس مر ہی ران ق( = ق( فان و( n‏ 

۱ ) ۹۰" ب) ٠‏ ج) پان 6 ۱۸۰ 

۲ عدد الماسات المشتركة لدائرتين متماستین من الخاريج = 2 

| ) صقر ب) ۱ ج) ۲ ۳ 

| 8 المماسان المرسومان من نهاسی قطر في دائرة يكونان ا 


أ) متوازيان ب) منطبقان ¢+ متقاطعان د) متساويان في الطول 


1 الزاوية الماسية هي زاوية محصورة بین هو 

۱ ) وتران ب) مماسان ج) وتر ومماس د) وتر و قطر 

3 عدد المماسات المشتركة لدائرتين متباعدتان هو ENS‏ 

(i |‏ ۱ ب) ۲ ج) ۳ ۵) 2 اه 
گل الزاویۃ الحيطية التي تال قوسا أصغر في الدائرة تكون 7+ ۳ ۵۳۵۳۵۳ 5۲۶ 
۱ أ) منعكسة ب) قائمة ج) منفرجة د) حادة 3 3 
۱ ۱ 2 2 
گلپ الشکل الرباعی الدائری في الأشكال الثالية هو 0 یرت " ۳ 

أ) المعين ب) المستطيل ج) متوازی الأضلاع د) شبه المنحرف 


أسئلة اختر على الرسومات 


07 في الشكل اطقابل : أب ماس للدائرةم 5 
۱ مب = ٩‏ سم » أب < ۸ سم فان ام پوپ هم ۱ 
۱ ۱ ج د ۱۳ 


د ب) ۰ ج) ۱۲ 
۱ 

۹ في الشكل الطايل : دائزة مرکڑھا م 5 
| إذا كان ق (آب) = 7۰۰ فان ق (أ3ب) = سىس ل 
| ) ۲۵" ب) ۵۰" چ ۱۰۰" د( AR‏ ` 
5 في الشكل اطقابل : دائزة مرکڑھا م ج 
۱ ق (م آب) = ۰ فان ق(ج )- 00 A‏ 
| گرڈ ۱ ۱ - NEN‏ 
از م ب) ۸۰ ج) ٠۶‏ ف تا سے 
14۴ في الشكل المقايل : أ ب // ج د 2 
| ق(اج)-۳۰" فان یرب ثم۔ ا 
ا و“ ب) ۱۰ ج) ۳۰" م". د ؟ 3 
ا ج 3 


23 في الشكل اطقابل : أ ب ج ۵ متساوى الأضلاع ۱ 
۱ فان ق (ب مج) = وی ۱ 
چو ۱ ۱ ۳ و 
۱ ) 9۰ ب) ٠٦‏ ۰ د) ۱۰۰ 0 ۱ 


3 في الشكل اطقابل : ق (أج) = ٠٠‏ 


ق (ذب) = ۰ فان ق (2۸) 5 س هخه )| 
۱ ) ۰" ب) ۰" ج ۰" ۱ 

3 في الشكل اطقابل : آم//جف سیت ۱ 
۱ ق(أمب) = ۹۰ٴ فان ق(أج) - 7۳7 ۱ 
۱ ) 4۵ ب) ۰" چا ۳۰" ۱ 
۱ 
۹ في الشکل اطقابل ق (1) ۱۲۰ ۱ 
ؤ فان ق (ج) = و ۱ 
۱ أ ٩۰.‏ ب) 3۹۰ ج) ۱۲۰ ۱ 


۱ ق رب2م - ٦۰‏ فن ق(ج)- سے ھتاہ ( 
) ۷۰ ب) ۱۱۰ ج) ۱۲۵" ۱ 

3 خي الشكل اطقابل : أب ج د شكل رباعى دانری ق ۱ 

۱ فان نے۔ = ل نا ةماه نه اه عاق ا 

۱ أ ۱۲۰ ب) ۱۰۰ ج) ٩۰‏ ٥٠ہ‏ ب چ ۱ 

۱ 11 في الشکل اطقابل : جب »جد قطعتان مماستان ۱ 

۱ ق (ج) = ۷٠‏ فان ق(د ب) الأصفر = با + ۱ 

۱ 

(i ۱‏ ۷۰ ب) ۱۱۰ ج) ۱۲ د) ٥ہ‏ ۳ 

۱ ب ج مماس للدائ ۱ 

3 في الشكل اطعابل : بين اس للدائرة ۱ 

۱ ق (د باج) ٠٣۰‏ فان ق(أ) - iE‏ 

۱ أ ۵۰ ب) ٠٦‏ ج) ۱۳۰ 6 ۱۸۰ 


تعالوا بینا نحل مسائل نما ذح امتها نات ائتاب 6 ند رسی اللى دلیما بییجی منها 
في الاعتحان عشان مهمة جد1 جد! و تعتبر أهم من مسلسل سلسال الدمر 


۱ اختر تراحصصی 


. لله مساحة المعين الذى طولا قطربه ٦س‏ ۸ سم = من ما 
۱ الحل: مساحة المعين - + حاصل ضرب طول قطربة 1-۸ سم 
1۴ جموع طول أي ضامين في المثلث می یل اشع ال 


۹ في المثلث أ بج إذاكان ( ج)۲ = (أ ب)۲ + لب ج)۲ فإن زاوية ب تکون 


01 قياس زاوية الشكل السداسى المنتظم = رفوص چو 

0 عدد اور ال الرم = ۰۰۰۰۰۰ ۰ عده اور قائل المستطيل = تہ 
| ميل الستقیمالدی معادته س ٤=‏ ص + ۱۷ت * هو و ام شخب 
3 ميل الستقیم الوازی ور السینات = 3 ee Ê‏ 


3 عدد محاور تماثل نصف الدائرة مر فة ظا رقالل الللك الاو الساقن 
3 القطران الساوبان في الطول وغير متعامدان في 9یب بلب 

IS ] 0‏ ا 

3 إذا كان أ ب قطر فی دائرة م حيث أ ( ۵-۰۳ ) ء ب ( ۱۰۵ ) فان مركز الدائرة م هو 
27.0 ۸ فان طول قطرها = ی 

۱ في المثلث القائم طول المتوسط الخاريح من الزاوية القائمة ساوی و 

گل ف ات القائم طول الضلع مقاب وی ۰ ساوی 00 


1۳ عدد الستطیلات في الشكل المقابل ال کت 


نی اثلث أ بج إذاكان (أج)؟ > (أب)؟ + (ب ج)۲ فان زاویة ب تكون 0-0“ 


4 في الثك أ ب ج إذا كان (أج)؟ > (أب)؟ + (ب ج)۲ فان زاویة ب اک E‏ 


اننهة الفذكرة فغ نمنیانی الخالصة لكم بالنوفيق والنجاه والاسنمرار في النجام 


® محمود عوض 3 معلع ویاضیات بمدوسة مصو الخيو بجعينة | 


حل مصائل نماذ ج الكتاب المدرھی مہ 


U 
أ ب قطر فى الدائرة م‎ 
^ 
ق (جاب)- ۳۰ 1 الحم‎ 
١ د منتصف اجر رم‎ 
أوجد قرب دجم ق (د)‎ -۱ 


: آب// جد 


- اثبت أن 


سس 
× ق (ب دجم دق (ج آب) 
محیطیتان مشترکتان فی جب 
+ ق (ب2ج) -.م* أولا 
+ ق(ذب)- "٦٦-٠٢۷٢‏ 


× ق (أدج) +ق (جب) = ۰۱۸۰ 
ق( أ د ج) = ۱۰-۱۸۰ ۱۲۰* 


کس ,۱۲ 


“ق (د) دق رذی قرام = 


ےپ نی e‏ 5 
.. ق(د ب أ) المحيطية = جح ۳٣‏ 


| ہق (ب جم عق (د ب أ) وهما متبادلتان + أب//ج د 


aE TE 
3 ق (ت ج) - ق رد ه)‎ 
۱ 
آوجد : ق (ب د) الأصغر‎ ۱ 


۲ اثبت أن : أب = اد 


0 دق (ج) ؟ ق() = ۰۱۰-۱۲۰" 
+ ق ۵ھ)٭ق (بج) 
+ ق (باده) = ق (د ب ج) 

ق ( ج) المحيطية = ق ( ه ) المحيطية 
» اجداه سل 
ق (ب ج) 
رح ۲ م 


TE‏ سے 


ق (د ه) = 


EEE 


أب = أد 


دھ = ب جه( 


٠ 


اعداد/ مهمو د عوض خسن ۱ 


س منتصف أب . ص منتصف أ ج 


^ 
ق (جاب) = ۷۰ 
۱- آوجد ق (دمه) 
۲ اثبت أن س د = ص ها 


ا حن 


ب س منتصف أب »مس 1[ أب 
دق (م شش ) - 2۹۰ 

+ ص منتصف أ ج ...مص اج 

EDE 

مجموع قياسات زوايا الشكل الرباعى أ س م ص = ٣٣۳٭‏ 

ق (د 2 ھ) = ۹۱۹۱-۳۹۰ !)د 11۰ 
اج اب (أوتار متساوية) 
٠.‏ م ص = م س (آبعاد متساوية) هر 
م هم د (أنصاف أقطار) ۲٠+‏ 

بطرح ۱ من ۲ ينتج: ‏ ص ه <س د المطلوب الثانى 


€ ہہ ماحمب أنصاف أقطار ر 
.. ۸ب متساوى الساقین .. ق(م ب أ) <۲۰* 
ج منتصف أب .مج لأب ق(م ج ب) =۰ 


فی ۸ء جیا : ق ( جام ب) = ۱۸۰ -( ۲۰+۹۰ )= ۷۰ 


5 ہ‫ ١‏ م 
٭ ق (ب هد) = وق (دم ب) 


محيطية ومركزية مشترکتان فى أ ب 
المطلوب الأول 


a ^‏ 
ق (ب هد) دهم 


فی ۸ آم ب: N= (et 3-5708 DE‏ 
دق (أذب) =ق (أمب) المركزية = ۱4۰ 


أب ج د شكل رباعى فيه 

أب عاد 
5 اله ہے ۸ 0 
ق (ا ب د) = ٠٠٣‏ ق (ج) = 5۰ 
اثبت أن: الشكل أ ب ج د رباعى دائرى 


.8 أب د متساوى الساقين 


9 یہ 3 


11۰ = )۰ (۱۸۰ = 


وهما زاويتان متقابلتان متکاملتان 


.. الشكل أ ب جد رباعى دائرى 


۷ 


۳ 
أ ب ج مثلث مرسوم داخل دانرة 
جه 

د ب مماس للدائرة عند ب 


چ ب 
س ص // بد 


اثبت أن: 


أس ص ج رباعى دائرى 


دق (جاد) دق (ص ث۵ ب) ‏ بالتبادل هرقا 


1 ہ۸ 
:+ ق (أ جاد) المماسية = ق (ج) المحيطية +( . 


من ۲۰۱ ینت جآن : 
ق (ص س ب) -ق (ج) 


أي أن : قياس الزاوية الخارجة = قياس المقابلة للمجاورة ! 


.. الشكلأ س ص ج رباعى دائری 


ہا 6 
أو مماس للدائرة عند ١‏ 
حي 


أو / ده 
برهن أن : 
د هب ج شكل رباعى دائرى 


2 


#أو//ده ۱ 
ق (و آب) > ق (أ هد) بالتباال هر | 


4 5 م 0 ۳۹ 
+ ق (و أأب) المماسية ق (ج) المحيطية سه( 

من ۰۱ ۲ ينتج أن : 

5 اک 57 ہ۸ 

ا ق ( هه =ق (ج) 
| ونلاحظ أن أ هرد زاوية خارجة ء ج هی المقابلة للمجاورة 


.. الشكل د ه ب ج رباعی دائری 


ب ج مماس للدائرة عند ب 
ہے ہے 

ه ستصف ب و 

اثبت أن : 


أب جد رباعى دائرى 


٭ق رب ه) - ق (ھی 
^ ^ ۳۹ 
٠‏ ق (ب | ه) ق (هاو) +۰ 


ق (ب آه) المحيطية = ق (جی ه) المماسية 4( 
من ۰۱ ۲ ینت جآن : 
^ لم 
ق ( جب ه) =ق (هأو) 


وهما مرسومتان على قاعدة واحدة وهی جد 
وفى جهة واحدة منها 
.. الشكل أ ب ج د رباعى دائری 


۸ ب ج مرسوم خارج الدائرة م 


وتمس أضلاعه أب . أج . ب ج 
فی د . ه . و على الترتيب 


آد< سم ب هھ سم .ج و= اسم 


اب اج 
کی ال 3 
اثبت أن : | ج مماس للدائرة 


المارة برؤوس المثلث أ ب د 5 7 
سیب 2 آوجد محيط ۸ أب ج ب 


احلا ا یسم 
پا فی وابج: + أب داج 1 ديت حل 
ای a=‏ 7 | اد او قطعتان مماستان ..أد-أو- دسم 


| باب ب ه قطعتان مماستان ے ب د حاب ها = 4 سم 
فی ۸ آب د : داد لانهما قطعتان مماستا تسد 
ی ۵ اید 7 7 تیم × ج هاء جو قطعتان مماستان ..ج ه = جو = "اسم 
ق (د اب) =ق (دب ) يرم 


۳۹ 2 أب <ه +4 <۹سم › أج- ۵ +۸<۲سم 
٠.‏ ق (د أ ب) المماسية = ق (أ ج ب) المحيطية >( باج = 4 + ٣ے‏ ۷ سم 


,بمقارنه المثلتين ينتج أن : : .. محيط ۸ أب ج = ۹ + ۸ +7 - ۲۶ سم 
۸ ^ 1 
ق (ب أج) - ق (د) ا ® 
:أ ج مماس للدائرة المارة برؤوس المئلك بد ۱ 5 
qe 1800 ۲‏ 


معلم اول رياضيات * 


دانرتان متماستان من الداخل فى ب 
سے 

اس مماس مظتری(ترمم 2 
سے س 

اج مماس للصغری. اب مماس للكبرى 
أج = ١5‏ سم أب = (۲س-۳) سم 
أد = (ص-۲) سم أوجد قیمة س . ص 


الحلا ٠.‏ الشكل د ج ب ه رباعى دائرى 
باق (ج چا ه) = 2۱۲۵-۱۸۰ 5 >( 
أ ج ٠‏ أ ب قطعتان مماستان i‏ 

۷۰ - ۰ 


:اق (جاب) عق (اباج) ےک - وه 


| باق (ب لج) المحيطية = ق (أ جب) المماسية = هه*-ه() | 


ہ۸ ہ۸ 
من ٢٢٢‏ پت جآن: ق(ج ب ه) = ق(ب ه ج) 
...8 ج ب ه متساوی الساقين .. ج ب = ج هد أولا 


3 


کہ 5 
“ق (أجاب) =ق (ج ب ه) = هه ص = 


وهما متبادلتان .. أج//ب ه 0 


